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A vastag betiivel szedett tételek bizonyitasat tudni kell!

1.

Halmazrendszerek.

Halmazok algebraja, o-algebra, mérheto tér. Halmazrendszer altal generalt o-
algebra, Borel o-algebra, halmaz, amely nem Borel. G5 és F, halmazok, példa
halmazra, ami nem Gy illetve nem F,. Monoton nové illetve monoton fogyé hal-
mazsorozatok, limesziik. Halmazsorozat limsup-ja és liminf-je. Gytri, félgytrd,
o-gyurd.

. Mértékek.

Meérték, mértéktér. Mérték alaptulajdonsagai. Nullmértékd halmaz, valamely
tulajdonsdg m.m. teljesiilése, teljes mérték. Kiilsé mérték. Halmaz mérhetosége,
Carathéodory-tétel. Halmazfiiggvény altal generalt kiilsé mérték, premérték.

. Lebesgue-mérték a szamegyenesen.

Lebesgue-mérték konstrukcidja, tulajdonsagai, osszehasonlitdsa a Jordan-mértékkel.
Minden Borel-halmaz Lebesgue-mérheto. Mérték és topoldgia, nyilt halmazok
strukturatétele R-ben, Radon-mértékek. Approximaciés-tétel. Cantor-halmaz tu-
lajdonsagai. Példa nem Lebesgue-mérheto halmazra. A Lebesgue-Stjieltjes mér-
ték, mérték eloszlasfiiggvénye. A Lebesgue-mérték R"-en.

. Mérheto fiiggvények alaptulajdonsagai.

Meérhet6 fiiggvények, Borel-fiiggvények. Mérheto fiiggvények karakterizacidja, tu-
lajdonsagai. Mérhetdség és folytonossag kapcsolata, Luzin-tétel. Cantor-féle szin-
gularis fiiggvény, példa nem Borel-mérheté halmazra.

. Mérheto fiiggvények sorozatai.

Mérheto fiiggvények sorozatanak pontonkénti hatarértéke mérheto fiiggvény.
Meértékben valé konvergencia. A p-m.m. illetve a mértékben valé konvergencia
kapcsolata, Lebesgue-tétel. A pu-m.m. és az egyenletes konvergencia kapcsola-
ta, Jegorov-tétel, Riesz kivalasztasi tétele. Egyszeri fiiggvények, Approximacios
lemma.



6. Az integral.
Nemnegativ mérhet6 fiiggvények integralja. Monoton konvergencia tétel (Beppo-
Levi). Az integral és a szumma, illetve az integral és a limesz felcserélhetGsége.
Fatou-lemma. Valés és komplex értékii fiiggvények integralja. A L'(X,u) tér
és tulajdonsigai. Domindlt konvergencia tétel (Nagy Lebesgue). Az integrél
o-additivitasa és abszolut folytonossdga. Paraméteres integralok derivaldsa. A
Lebesgue-integral és a Riemann-integral kapcsolata. Fubini-tétel.

7. LP-terek.
Az LP és az LP terek. Holder-egyenlotlenség. Minkowski-egyenlotlenség. Az LP
tér teljessége (Riesz-Fischer tétel). Az LP terek ,furcsasdgai” 0 < p < 1 esetén
(nem tartalmaz valédi konvex nyilt halmazt, dudlis tere, stb).

8. Fourier-analizis.
Fourier-sorfejtés. Riemann-Lebesgue lemma. Fourier-sor részletosszegei, Dirichlet-
féle magfiiggvény, Dirichlet-formula. Fourier-sor pontonkénti és egyenletes konver-
gencidjanak feltételei. Dini-féle kritérium. Fejér-tétel. Fourier-transzformacié defi-
nicigja és alaptulajdonsagai. Konvolicio és tuéajdonsagai. A Fourier-transzformacio
kapcsolata a konvolicioval. Schwarz-tér. Fourier-transzformacié a Scwarz-téren.
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