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. Fiiggetlen rendszert alkotnak-e az alabbi fiiggvények a valos fliggvények vektorteré-
ben?

(a) 1,cos?x, cos(2r)

(b) 1,sinx,cosz

. Adott a sikon 1000 pont és egy egység sugarti korvonal. Igazoljuk, hogy létezik
a korvonalon olyan pont, amelynek az 1000 adott ponttol vett tavolsig Osszege
legalabb 1000.

. Az f folytonos fiiggvény a teljes szamegyenesen értelmezett, és teljesiil ra

flx+y)=fl@)+ fly) Vr,yeR

Bizonyitsuk be, hogy ekkor f(z) = cx alkalmas c-vel. (Ez a Cauchy-fiiggvényegyenlet.)

. Legyenek k < n pozitiv egészek. Mutassuk meg, hogy

(1:2) <1 temn)

n
. Adott 13 egész szam, melyekre az igaz, hogy koziiliikk akarhogy hagyunk el egyet, a

maradék két darab hatos csoportba oszthato gy, hogy a két csoportban azonos a
szamok Osszege. Mit mondhatunk az eredeti 13 szamrol?

Beadandé feladatok

. Legaldbb hany lépés sziikséges ahhoz, hogy egy huszar egy 101 x 101-es sakktabla
bal f6ls6 mez3jébdl a bal alséba jusson? (3 pont)

. Egy orszdgban minden varosbol legfeljebb 3 masik belfdldi varosba kozlekedik repii-
16jarat, ugyanakkor barmely varosbo6l barmely varosba eljuthatunk repiil6vel legfel-
jebb egy atszallassal. Legfeljebb hany varos lehet az orszéagban? (3 pont)

. Adjunk meg olyan 0—1-matrixokat, amelyeknek exponencidlisan né a determinansa.
Vagyis mutassunk minden n-re olyan n x n-es A, métrixot, amelynek csak 0-k és
1-esek az elemei, és det A,, > d - ¢" valamely ¢ > 1 és d > 0 szamokkal. (5 pont)



