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. Egy 20m x 20m-es négyzet alakt mez6 négy sarkdban all négy kutya, majd sip-
szora mindegyik elindul az éramutato jarasanak megfelel6 szomszédja felé¢, minden
pillanatban pontosan felé tartva, 1m/s sebességgel. Hol és mikor talalkoznak a
kutyak?

. Van 8 elemiink, koziiliik 4 jo és 4 rossz, de nem tudjuk, melyik. Van tovabbé egy
walkman-iink, amely két elemmel miikddik. A walkman csak akkor szolal meg, ha
két jo elemet helyeziink bele. Minimum hany elempar kiprobaldsédra van sziikség,
ha azt szeretnénk, hogy a walkman biztosan megszolaljon?

. Bizonyitsuk be, hogy ha x > 0, akkor
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. Egy repiilén 100 szamozott {ilhely van. 100 utas szall fel, mindenkinek kiilénb6z6
szamu helyre szol a jegye. Azonban az elsG felszallo utas elvesziti a jegyét, nem
tudja, hanyas székre kellene iilnie, ezért valaszt egyet taldlomra, és oda leiil. Ez-
utdn minden tovabbi felszall6 leiil a helyére, ha az szabad, egyébként pedig valaszt
egyet taldlomra a még szabad helyek kozil. Ott6 az utolso felszallo. Mekkora a
valoszintisége, hogy a sajat helyére il?

. Bizonyitsuk be, hogy ha az A négyzetes matrixra A = A2, akkor A minden sajatér-
téke 0 vagy 1. Igaz-e az allitas visszafelé?

. Fel lehet-e bontani az f(x) = x fiiggvényt két periodikus fiiggvény Osszegére?

Beadandé feladatok

(3 pont)

. Az f valés fiiggvényre az f2, f3,... fiiggvények mindegyike polinom. Bizonyitsuk
be, hogy ekkor f is az. (3 pont)

. Legyenek A és B idempotens k x k-as méatrixok. Bizonyitsuk be, hogy az (AB)"
métrixsorozat konvergal, amint n — oo, és adjuk meg a hatarértékét. (5 pont)



