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Akasszunk fel egy képet két szog segitségével gy, hogy a két szog egylitt megtartsa a képet, de ha
barmelyik szdget huzzuk ki, a kép leesik.

n jatékos tournamentet jatszik, azaz mindenki mindenkivel jatszik pontosan egy mérkézést. Minden
egyes mérkdzésnek egy gySztese van, déntetlen nincs. (Azaz a tournament egy teljes iranyitott graf.)
Pszeudogy@ztesnek hivunk egy A jatékost, ha teljesiil, hogy minden egyes més B jatékosra vagy A
legyGzte B-t, vagy van olyan C, hogy A legy6zte C-t és C legySzte B-t (azaz A legfeljebb ketts hosszu
aton keresztiil megvert mindenkit). Bizonyitsuk be, hogy mindig van legalabb egy pszeudogy6ztes.

Mutassuk meg, hogy tetszéleges konvergens sornal van nala aszimptotikusan nagyobb konvergens
sor, vagyis ha a, > 0és Y.~ a, < oo, akkor talalhato hozza olyan b, sorozat, hogy by, /a, — oo
és mégis » 7 b, < oo.

Legyenek A, B, C n x n-es matrixok. Igazoljuk, hogy Tr(AB) = Tr(BA), de altalaban Tr(ABC) #
Tr(ACB) (ahol Tr(M) az M matrix f6atlobeli elemeinek Gsszege, "nyoma'").

Mutassunk olyan t6bbvaltozos polinomot, amely nem veszi fel a 0-t, de felvesz a 0-hoz tetszélegesen
kozeli értéket.

Beadand¢ feladatok

n jatékos tournamentet jatszik, azaz mindenki mindenkivel jatszik pontosan egy mérkézést. Minden
egyes mérkdzésnek egy gySztese van, déntetlen nincs. (Azaz a tournament egy teljes iranyitott graf.)
Pszeudogy@ztesnek hivunk egy A jatékost, ha teljesiil, hogy minden egyes més B jatékosra vagy A
legy67te B-t, vagy van olyan C, hogy A legy6zte C-t és C legy6zte B-t (azaz A legfeljebb kettd
hosszi aton keresztiil megvert mindenkit). Igazoljuk, hogy ha van 2 pszeudogyéztes, akkor van 3
is. (3 pont)

Tegyiik fel, hogy a p(x) val6s polinomnak minden gytke valos és kiilonb6z6. Bizonyitsuk be, hogy
ekkor p’(z)-nek is minden gydke valds, és p és p’ gyokei felvaltva kovetik egymast. (3 pont)

Mutassuk meg, hogy tetszéleges divergens sornél van néala aszimptotikusan kisebb divergens sor,
vagyis ha a, > 0 és >~ a, = oo, akkor talalhaté hozza olyan b, sorozat, hogy by,/a, — 0 és
mégis > oo b, = co. (5 pont)



