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1. Legyenek aj,as,... paronként relativ prim Osszetett szamok. Mutassuk
meg, hogy
|
YRR
n=1 an
2. Legyen so = 0, s1 egész, és definidljuk az s, sorozatot a kdvetkezs

homogén linedris rekurzidval: sp42 = Agsp, + A18p41, ahol Ag, Ay egészek.
Bizonyitsuk be, hogy minden n, k egészre

(Sna Sk:) = S(n,k)

Ahol (a,b) jeloli a és b legnagyobb kozos osztojat.
Fontos speciilis eset, ha s a Fibonacci-szamok sorozata, illetve ha s,, = 2" —1.

3. Vegylink harom egybevagd téglalapot, melyek oldalainak hossza 1 és
1+ /5 . Helyezziik el Sket a térbeli koordinatarendszerben gy, hogy a kozép-
pontja mindnek az origd legyen, az els6 az zy sikba essen és hosszabbik oldala
parhuzamos z-szel, a mésodik az yz sikba essen és hosszabbik oldala parhuza-
mos y-nal, a harmadik a zz sikba essen és hosszabbik oldala parhuzamos z-vel.
Mutassuk meg, hogy a harom téglalap 12 csticsa egy szabalyos ikozaéder csicsai.

4. Tavaly belattuk, hogy a
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Gauss-féle binomiélis egyilitthatok g polinomjai, és teljesitik a kdvetkezd rekur-
zibt:
Gni1,4(9) = Gn k(@) + Gnp-1(g)g"

Vegyiink most fel a négyzetracson egy k magas, és n — k széles téglalapot.
Tekintsiik a k felfelé és n — k jobbra mend szakaszbol allo utakat a téglalap bal
alsé csticsabdl a jobb fels6 cstcsaba. Jeldlje cp k.o ezen utak koziil azoknak a
szamat, amelyek alatt a téglalapban « egységnyi teriilet van.

Lassuk be, hogy

Gn,k(Q) = Z Cn,k,a qa

0<a<k(n—k)

5. Bizonyitsuk be, hogy minden haromszdgmentes graf beadgyazhatd részg-
rafként egy elég nagy Myczielski-grafba. (Ez utobbiak a kdvetkezé modon szér-
maznak: Ms egy két csticst graf a két csics kozott éllel; M, 1-et tgy képezziik,
hogy felvessziik M), egy példanyat, annak minden v; csticsdhoz egy Gj wu; cst-
csot, melyet Gsszekotiink v; szomszédaival (de v;-vel nem), végiil felvesziink egy
w csucsot, melyet 6sszekotiink az Osszes u;-vel.)



6. Legyen
g(9) = Ao + A1 cos? + p1 cos?d + - - - + Ay, cos(ndd) + py, sin(nd)

valés trigonometrikus polinom (Ag, pur valosak).
Lassuk be, hogy ha 0 < g(¥) minden val6s ¥-ra, akkor felirhato

9(9) = |h(e”)]?

alakban, valamely n-edfokd h valés polinomra.



