Differenciadlgeometria elmélet 2. zh-ra
Feliilet megadasa lehetséges
e Gauss-féle paraméterezéssel: r(u,v) vagy z(u,v),y(u,v), z(u, v),
e Implicit egyenlettel: F(z,y,z) =0,
e Explicit egyenlettel: z = f(x,y).

Mostantol a feliiletet tgy tekintjiik, hogy Gauss-féle paraméteres egyen-
lettel (egyenletrendszerrel a koordinatédkra) van megadva.

Egy feliileti gorbét megadhatunk u(t),v(t) alakban. Paramétervonalak
az u = konstans illetve v = konstans goérbék.

A feliilet érintésikjanak egyenlete:
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A feliilet normalis egységvektora (ami az érintésik norméalvektora):
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Egy feliilet els6 fémennyiségei a kovetkezdk:
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Egy feliilet els§ alapforméja
= Edv® + 2Fdudv + Gdv*.

Az els6 fémennyiségekkel kiszamolhatjuk

o két feliileti gorbe szogét: wuy(t), v () és ua(t), va(t) o szogére teljesiil
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e egy feliileti gorbe ivhosszat; az u(t), v(t) gorbe t; és to pontjai kozé es6
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e a feliilet egy darabjanak felszinét (D a paramétertartomany megfelelg
darabja):
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Egy feliilet méasodik fémennyiségei a kovetkezik:
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A feliilet masodik alapforméja:
@9 = Ldu® + 2Mdudv + Ndv?

Egy feliilet norméalmetszete a feliiletnek egy, a feliileti normalist tartal-
mazo6 sikkal alkotott metszésvonala.

Egy feliileti gorbe g norméalgorbiilete a kn vektornak (k a gorbe gorbiilete,
n a gorbe normalis egységvektora) az m feliileti normalisra es6 vetiiletének
a hossza, azaz ¢ = knm.

Igaz, hogy ¢ = knm = %. Ez tgy is irhaté, hogy ha m és n szoge «,
akkor g = kcosa (ez Meusnier tétele).

A feliilet adott pontbeli norméalgorbiileteinek szélsGértékeit f6gorbiiletek-
nek, azokat az érintGirdnyokat, melyekben ezek fellépnek, fgirdnyoknak ne-
vezziik.

A fGirdnyokra teljesiil
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Ez egy masodfoki egyenlet k = %—ban.
Ha ¢, és g, a f6gorbiiletek, akkor K = g;¢, a szorzatgorbiilet és H =
g1 + go az Osszeggorbiilet. Ezekre teljesiil
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Ezekbdl g, és g meghatarozhato.
A feliilet pontjainak osztalyozasa:

e ha LN — M? < 0, akkor hiperbolikus pont,

K

e ha LN — M? = 0, akkor parabolikus pont,

e ha LN — M? > 0, akkor elliptikus pont.

A Dupin-indikatrix egyenlete:
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