2011. november 14. 9. Sikidomok teriilete, keriilete; testek. Bev. Mat. BME
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1. Mekkora a satirozott rész teriilete, //

haa P, O, R, S pontok ) / CD

az egységnyi oldall négyzet oldalfelz6 pontjai ? s o Atdaraboldssal : s o
€ V.
/

//

R B /R

A satirozott kis egybevagd derékszogli haromszogeket a nyilak iranyaban kiforgatva
egy kereszt alakban elrendezett 5 db kis négyzetbdl all6 sikidomot kapunk, melynek teriilete 1.

, 1
Igy a k6zéps6 négyzet terilete = ? terliletegység.

2. Mekkora az &bran lathatd satirozott kérlemez sugara,

ha a négyzet oldala egységnyi hosszlsagu ?

a) RA2Z+R=1 = Re—1 _ 2.1 R

«/E+1_

b) rA2+r=42-1 = r:ﬁz(ﬁ—l)zﬁ—zﬁ
«/§+1 )

= r=1-2-(42-1) = 1-2R

3. Irjunk fel egy olyan Gsszefiiggést, amelynek segitségével a megadott adatokbdl a kérdéses érték kiszamithato :

Ismert Szamitandé Osszefiiggés

Egy haromszdg két oldala: a,b a-b-siny
A hdromszog teriilete T :T

és a kozbezart szog: y

Tertlet T =
Egy szabalyos haromszog, 4
melynek oldala: a
Y! B a'«/g
magassag m=
2
2
m
Tertilet T=
Egy szabalyos haromszdg, ﬁ
melynek magassaga : m 2.m
oldalhossz a= J—
3
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4. Egy derékszégli haromszdg atfogdja 41 cm, terillete 180 cm?. Mekkordk a befogdk ?

_360
a

a-b
Legyenek a befogbk a,b . Ekkor T :T = a-b=2-180, b A Pythagoras-tétel szerint ekkor

2 2 4 2 2 2 2
417 4 417 —4-360 417 £4/ (41 -2-360)- (41" +2-360
a2+ﬂ=4l2 = a*-412.424360°=0 = 4%= = \/( )-( ) _

22 2 2
1681+ (1681-720)-(1681+720) 1681+, 961-2401 1681+ 312-492  1681+31.49 _ 1681+1519
B 2 - 2 B 2 - 2 B 2
L a= w ~ 1600 =40, b=9, I a-= w —J81 =9, b=40 .

A haromszGg befogdi tendt 9cm és 40 cm hossziak

5. Egy téglalap oldalai AB=9 cm, BC=3 cm.

9
D c
Az AB oldalnak melyik P pontja van A -tél és C -t8l egyenld tavolsagra ?
3
x= AP=PC= {3?+(9-x)> = x*>=32492_18x+x>
P
18x =90 = x=51. A v B
X 9-x

6. Mekkordk a szimmetrikus trapéz alapjai, ha kézépvonala 45 mm, szdra 41 mm, magassiga 9 mm ?

2+97=417 =
= —
_— e x=y 41297 = [(41-9).(4149) = /3250 =40
X
B

a 2x+2b=2-45 = b=45-x=5, a=2x+b=285

A trapéz alapjai tehat 85mm és 5 mm hosszlak

7. Az egységnyi teriilet(i rombusz egyik szoge 150°. Mekkorak a rombusz oldalai és &tl6i ?

. o 1
f a’-sin30°=1 = 4= =2, a=+2 .
sin 30°
a
© e, f2_ 2 2 2
(=) +(=) =a = e +f " =4-2. e -f=2.
” 3 - 2 2
ez+f2:8; ez-f2=4 = e és f2 a z2-8.z+4=0  masodfok egyenlet gyokei.

ILES Lk i V822_4'4=4J_r442—4 =4+2.3 = e=v 4+2:43, f=y4-2.3

A rombusz oldalai ﬁ, atloi \/4+2~«/§ és \/4_2'\/5 egységnyiek
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8. Egy téglalap egyik oldala 2 cm. A téglalap atléjanak mér6szama megegyezik teriiletének mérészamaval.

Bizonyitsa be, hogy a téglalap atldja az egyik oldallal 30° -os szoget zar be!

,lB

9. Egy szabalyos négyoldali gula alapéle 12 dm, magassaga 6 dm.

Mekkora annak a kockanak az éle, amelynek négy csicsa a glla alapjan, masik négy cslcsa pedig a gula oldalélein van ?

C

a\/2

A gula alapnégyzetének atlojara illeszked6, az alapsikra merGleges sikmetszetnek

P az dbra szerinti jeloléseit alkalmazva :

Az ABC A és a TPC A hasonldésaga miatt

s 1242 a2

1242

Il
N

= = 2(6-a)=a = a
6 6—-a

A kocka éle a=4 dm

10. Egy forgaskip alapkérének sugara 12 cm, alkotéja 20 cm. A kilpba azzal kozés tengely(i, egyenld oldali hengert irunk.

Mekkora a henger térfogata ?

(Az egyenld oldali henger tengelymetszete négyzet.)

A forgaskip ( és egyben a beirt henger ) tengelyére illeszkedd (tetszdleges)

c
sikmetszet esetén az abra szerinti jeloléseket alkalmazva :
Az ABC A és a TPC A hasonldsaga miatt
. i P m m-—a
= ol m=4202-12% =4./5? =32 =4./16 =16
a
P > _
. " s o _ 16-a S 2a=48-3a = a=22_96
24 a 5
A B 482.7-9.6 2
24 A henger térfogata V:f:4.8 -7-3.2 =232 om®

11. Mekkora a gémb térfogata, ha a gémbbe irt egyenes koérkdp alapkérének sugara 12 cm, alkotéja pedig 32 cm?

Cc

32

A korkup tengelyére illeszked6 (tetszOleges) sikmetszet esetén
az abra szerinti jeloléseket alkalmazva :

Az AOP A és a CAT A hasonlésaga miatt

R o m=q322-122 =4 8232 =255 =
16 m
R—l63 - R 1632 _ 16:32 _ 128

m 4455 55

Karolyi Katalin : 2011_09_Geometria
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12. irjon egy forgaskipba érintSgémbét! Szamitsa ki a gémb és a kup térfogatanak az aranyat !

A
Legyen a forgaskup alapkérének sugara @, magassaga m
a kupba irt érintégéomb sugara r.
A térbeli konfiguraci6 az abra szerinti ABC A -nek és a beirt korének
az m magassag korili forgatdsaval szarmaztathato.
m
A beirt kor (gébmb) sugara a haromszog terlletének és a félkeriiletnek a hanyadosa :
r _an igy a forgaskip és a gomb térfogatanak hanyadosa :
r = 7 .
2 2
fe) a+Va“+m
i Viep a’-z-m 3 _ (a+\/a2+m2)3
V. 3 a-m 3 4-a-m?
gomb 4 (——— )’z a-m
a a+ \/a2 +m?
Vi a+wla2+3a2 3 a+2a)’ 9
Specidlis estben, ha az ABC A szabalyos, akkor kip - _ ( 3 ) = ( 3) =
Vg[)'mb 4-a-3a 12a 4

13. Egy félgdmbbe kockat helyeziink el (gy, hogy négy csticsa hatarkérének sikjaba, négy cslicsa pedig a félgémbre essék.

Mekkora a félgémb sugara, ha a kocka éla a ?

a-\/2

Karolyi Katalin :
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A kocka alapnégyzetének atldjara illeszkedd, az alapsikra merbleges sikmetszetnek
az abra szerinti jeloléseit alkalmazva :

2
A2 3
R2=(CI\/_)2+az:a—+a2 = R=a., —
2 2 2
P 3
A félgbmb sugara: R = a- ?
4 of 4 2012.01.31.  0:20




<<
  /ASCII85EncodePages false
  /AllowTransparency false
  /AutoPositionEPSFiles true
  /AutoRotatePages /All
  /Binding /Left
  /CalGrayProfile (Dot Gain 20%)
  /CalRGBProfile (sRGB IEC61966-2.1)
  /CalCMYKProfile (U.S. Web Coated \050SWOP\051 v2)
  /sRGBProfile (sRGB IEC61966-2.1)
  /CannotEmbedFontPolicy /Warning
  /CompatibilityLevel 1.4
  /CompressObjects /Tags
  /CompressPages true
  /ConvertImagesToIndexed true
  /PassThroughJPEGImages true
  /CreateJDFFile false
  /CreateJobTicket false
  /DefaultRenderingIntent /Default
  /DetectBlends true
  /DetectCurves 0.0000
  /ColorConversionStrategy /LeaveColorUnchanged
  /DoThumbnails false
  /EmbedAllFonts true
  /EmbedOpenType false
  /ParseICCProfilesInComments true
  /EmbedJobOptions true
  /DSCReportingLevel 0
  /EmitDSCWarnings false
  /EndPage -1
  /ImageMemory 1048576
  /LockDistillerParams false
  /MaxSubsetPct 100
  /Optimize true
  /OPM 1
  /ParseDSCComments true
  /ParseDSCCommentsForDocInfo true
  /PreserveCopyPage true
  /PreserveDICMYKValues true
  /PreserveEPSInfo true
  /PreserveFlatness true
  /PreserveHalftoneInfo false
  /PreserveOPIComments false
  /PreserveOverprintSettings true
  /StartPage 1
  /SubsetFonts true
  /TransferFunctionInfo /Apply
  /UCRandBGInfo /Preserve
  /UsePrologue false
  /ColorSettingsFile ()
  /AlwaysEmbed [ true
  ]
  /NeverEmbed [ true
  ]
  /AntiAliasColorImages false
  /CropColorImages true
  /ColorImageMinResolution 300
  /ColorImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleColorImages true
  /ColorImageDownsampleType /Bicubic
  /ColorImageResolution 300
  /ColorImageDepth -1
  /ColorImageMinDownsampleDepth 1
  /ColorImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeColorImages true
  /ColorImageFilter /DCTEncode
  /AutoFilterColorImages true
  /ColorImageAutoFilterStrategy /JPEG
  /ColorACSImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /ColorImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /JPEG2000ColorACSImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /JPEG2000ColorImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /AntiAliasGrayImages false
  /CropGrayImages true
  /GrayImageMinResolution 300
  /GrayImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleGrayImages true
  /GrayImageDownsampleType /Bicubic
  /GrayImageResolution 300
  /GrayImageDepth -1
  /GrayImageMinDownsampleDepth 2
  /GrayImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeGrayImages true
  /GrayImageFilter /DCTEncode
  /AutoFilterGrayImages true
  /GrayImageAutoFilterStrategy /JPEG
  /GrayACSImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /GrayImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /JPEG2000GrayACSImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /JPEG2000GrayImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /AntiAliasMonoImages false
  /CropMonoImages true
  /MonoImageMinResolution 1200
  /MonoImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleMonoImages true
  /MonoImageDownsampleType /Bicubic
  /MonoImageResolution 1200
  /MonoImageDepth -1
  /MonoImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeMonoImages true
  /MonoImageFilter /CCITTFaxEncode
  /MonoImageDict <<
    /K -1
  >>
  /AllowPSXObjects false
  /CheckCompliance [
    /None
  ]
  /PDFX1aCheck false
  /PDFX3Check false
  /PDFXCompliantPDFOnly false
  /PDFXNoTrimBoxError true
  /PDFXTrimBoxToMediaBoxOffset [
    0.00000
    0.00000
    0.00000
    0.00000
  ]
  /PDFXSetBleedBoxToMediaBox true
  /PDFXBleedBoxToTrimBoxOffset [
    0.00000
    0.00000
    0.00000
    0.00000
  ]
  /PDFXOutputIntentProfile ()
  /PDFXOutputConditionIdentifier ()
  /PDFXOutputCondition ()
  /PDFXRegistryName ()
  /PDFXTrapped /False

  /Description <<
    /CHS <FEFF4f7f75288fd94e9b8bbe5b9a521b5efa7684002000500044004600206587686353ef901a8fc7684c976262535370673a548c002000700072006f006f00660065007200208fdb884c9ad88d2891cf62535370300260a853ef4ee54f7f75280020004100630072006f0062006100740020548c002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e003000204ee553ca66f49ad87248672c676562535f00521b5efa768400200050004400460020658768633002>
    /CHT <FEFF4f7f752890194e9b8a2d7f6e5efa7acb7684002000410064006f006200650020005000440046002065874ef653ef5728684c9762537088686a5f548c002000700072006f006f00660065007200204e0a73725f979ad854c18cea7684521753706548679c300260a853ef4ee54f7f75280020004100630072006f0062006100740020548c002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e003000204ee553ca66f49ad87248672c4f86958b555f5df25efa7acb76840020005000440046002065874ef63002>
    /DAN <>
    /DEU <>
    /ESP <>
    /FRA <>
    /ITA <>
    /JPN <>
    /KOR <FEFFc7740020c124c815c7440020c0acc6a9d558c5ec0020b370c2a4d06cd0d10020d504b9b0d1300020bc0f0020ad50c815ae30c5d0c11c0020ace0d488c9c8b85c0020c778c1c4d560002000410064006f0062006500200050004400460020bb38c11cb97c0020c791c131d569b2c8b2e4002e0020c774b807ac8c0020c791c131b41c00200050004400460020bb38c11cb2940020004100630072006f0062006100740020bc0f002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e00300020c774c0c1c5d0c11c0020c5f40020c2180020c788c2b5b2c8b2e4002e>
    /NLD (Gebruik deze instellingen om Adobe PDF-documenten te maken voor kwaliteitsafdrukken op desktopprinters en proofers. De gemaakte PDF-documenten kunnen worden geopend met Acrobat en Adobe Reader 5.0 en hoger.)
    /NOR <>
    /PTB <>
    /SUO <>
    /SVE <>
    /ENU (Use these settings to create Adobe PDF documents for quality printing on desktop printers and proofers.  Created PDF documents can be opened with Acrobat and Adobe Reader 5.0 and later.)
  >>
  /Namespace [
    (Adobe)
    (Common)
    (1.0)
  ]
  /OtherNamespaces [
    <<
      /AsReaderSpreads false
      /CropImagesToFrames true
      /ErrorControl /WarnAndContinue
      /FlattenerIgnoreSpreadOverrides false
      /IncludeGuidesGrids false
      /IncludeNonPrinting false
      /IncludeSlug false
      /Namespace [
        (Adobe)
        (InDesign)
        (4.0)
      ]
      /OmitPlacedBitmaps false
      /OmitPlacedEPS false
      /OmitPlacedPDF false
      /SimulateOverprint /Legacy
    >>
    <<
      /AddBleedMarks false
      /AddColorBars false
      /AddCropMarks false
      /AddPageInfo false
      /AddRegMarks false
      /ConvertColors /NoConversion
      /DestinationProfileName ()
      /DestinationProfileSelector /NA
      /Downsample16BitImages true
      /FlattenerPreset <<
        /PresetSelector /MediumResolution
      >>
      /FormElements false
      /GenerateStructure true
      /IncludeBookmarks false
      /IncludeHyperlinks false
      /IncludeInteractive false
      /IncludeLayers false
      /IncludeProfiles true
      /MultimediaHandling /UseObjectSettings
      /Namespace [
        (Adobe)
        (CreativeSuite)
        (2.0)
      ]
      /PDFXOutputIntentProfileSelector /NA
      /PreserveEditing true
      /UntaggedCMYKHandling /LeaveUntagged
      /UntaggedRGBHandling /LeaveUntagged
      /UseDocumentBleed false
    >>
  ]
>> setdistillerparams
<<
  /HWResolution [2400 2400]
  /PageSize [612.000 792.000]
>> setpagedevice


