Matematika Al

5. gyakorlat

Folytonossag
1. Abrazoljuk az
2 -1 —-1<z<0
2z O<z<l
flz)y=< 1 r=1
—2r+4 1<zx<?2
0 2<z <3

fliggvény grafikonjat. Vizsgaljuk meg hatarérték, jobb illetve bal oldali hatarérték, valamint folytonossag,
jobb, illetve bal oldali folytonossag szempontjabol az x = —1, 0, 1, 2 és 3 helyeket. Van-e az f(x) fiig-
gvénynek megsziintethets szakadasa?

2. Abrazoljuk az

1 r<—1

—r —-l<z<0
flxy)=¢ 1 =0

-z O<ax<l1

1 r>1

fliggvény grafikonjat. Vizsgéaljuk meg hatarérték, jobb illetve bal oldali hatarérték, valamint folytonossag,
jobb, illetve bal oldali folytonossag szempontjabol az x = —1, 0, 1, 2 és 3 helyeket. Van-e az f(z) fiig-
gvénynek megsziintethets szakadasa?

3. Mely pontokban folytonosak az alabb megadott fiiggvények?

(a) y= ﬁ — 3z
(b) y = =5

() y = coue

(d) y= 2

(&) y=var T3

4. Igazoljuk, hogy a fiiggvénynek a megadott helyen létezik folytonos kitrjesztése.

(a) fla)=27L, z=-1

(b) g(z) = 2223 5 =3

5. Adjuk meg az a értékét ugy , hogy az

fliggvény mindeniitt folytonos legyen.



6. Ki lehet-e terjeszteni az f(x) = z(2? — 1)/]2? — 1] fiiggvényt tgy, hogy az z = —1 vagy az ©z =

1 helyen folytonossa véaljon? Indokoljuk valaszunkat. (A fliggvény grafikonja meglehet&sen érdekes,
érdemes abrazolni.)

7. Hatarozza meg az aldbbi hatarértékeket:

(a) lim,_o “;2:24
(b) limg_; m;():ll
(c) limg_.4 %
(d) limg_o 3232
(e) lim, g t-‘;i””

(f) limg_ ;l%i

(g) limg o %
(h) lim,_.o 2::24

(i) lim, o Cot
(§) limg—o 56;7_3}6

8. Dirichlet fiiggvény Tekintsiik az

Fz) = 0, ha x irracionalis
= 1, ha x racionalis
fliggvényt. Mutassuk meg, hogy az f fliggvény sehol sem folytonos.
9. Hatarozza meg az alabbi fiiggvények derivaltjait:
(a) f(z)=a?+4x+5+ 1
(b) f(x) = m% + 42—?’ + sinz
(¢) f(z)=¢€"+1Inz + 10 + log, =



