Numerikus mdédszerek II. zarthelyi dolgozat, 2008/09. 1. félév, Minta

Minden feladat 5 pontot ér, igy Osszesen 40 pont szerezhetd a feladatsorral. Sikeres
zarthelyihez legaldbb 16 pont sziikséges.

1. FELADAT. Adjuk meg az
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matrix QR-felbontasat Householder tiikrozésekkel!

2. FELADAT. Igazoljuk, hogy minden nemszingularis négyzetes matrix QR-felbontésa
egyértelmii abban az esetben, ha az R méatrixrél megkoveteljiik, hogy a féatloja pozitiv
elemeket tartalmazzon!

3. FELADAT. Tekintsiik az o < z; < ... < x, alappontokhoz tartoz6 Lagrange-féle
lx(z) interpoldciés alappolinomokat! Igazoljuk, hogy

4. FELADAT. Adjunk becslést a C matrix dominans sajatértékére! A hatvanymodszert
alkalmazva a 10. 1épés utan az y'9 = [0.0868,0.1857,0.9788]” vektorhoz jutottunk. Ad-
junk egy jo becslést ez alapjan a dominans sajatértékre és végezziink el mégegy iteraciés
1épést a hatvanymodszerrel!
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5. FELADAT. A 2sinz — 2 + 3 = 0 egyenlet megolddséra alkalmazhaté-e az z++1) =
3 + 2sin(z®) iterdcio? Ha igen, igazoljuk a konvergenciat, ha nem, javasoljunk més
megoldasi modszert és végezziink el vele egy iteracios 1épést!

6. FELADAT. Irjuk fel a (0,1), (m,2) pontokhoz tartozo legfeljebb elséfoki (kiegyensi-
lyozott) trigonometrikus interpolaciés polinomot!

7. FELADAT. Az fol f(z) dz integral kozelitésére az Gsszetett trapézmodszert hasznalva
az I,(f) értéket nyerjik. Mennyivel térhet el ettél az értéktdl a kozelités, ha minden
fliggvényérték kiszamitasanal két helyes tizedesjegyre kerekitiink?

8. FELADAT. Az f fiiggvény elsé derivéltjat szeretnénk kozeliteni az x pontban az
f(x —2h), f(x) és f(x + h) fuggvényértékekkel. Adjunk meg egy elsérendli kozelitést!



