Rudas Anna:

Véletleniil novekedd fak aszimptotikus vizsgéalata
OSSZEFOGLALO

PhD disszertaciomban egy véletlen novekedd fa modell aszimptotikus viselkedését
vizsgélom, mely modell az tgynevezett preferential attachment tulajdonsig egy altala-
nositésat valositja meg.

Ebben a modellcsaladban a fa kezdetben pusztan egyetlen cstcsboél, a gyokérbdl all.
Minden lépésben megjelenik egy-egy 1j csiics, mely pontosan egy, mér a faban jelen 1évé
csucshoz csatlakozik. Azt a véletlen valasztast, hogy az 1j cstics melyik masik cstcsot
valasztja ,szilgjéil”, a faban megfigyelhets fokszamok altal meghatarozott eloszlas sza-
balyozza. Ezt a fiiggést w : N — R, az ugynevezett sulyfiigguény testesiti meg, mely
paramétere a modellnek. A jol ismert Barabasi—Albert féle modell fa esete, tehat amikor
az 1j csucs csak egyetlen méar 1étezd csticesal kapesolodik 6ssze, a mi modellcsaladunknak
specialis esete, nevezetesen w linearis valasztasanak felel meg.

A lokdlis tulajdonsagok egy tipikus cstics szomszédsagat jellemzik. A disszertacio ezzel
kapcsolatos kozponti eredményeit a 3.2 Tétel mondja ki, a kdvetkez&képpen.

— Megadjuk a fokszamok aszimptotikus eloszlasat, azaz egy (egyenletesen) véletleniil
valasztott cstcs fokszdmanak hatareloszlasat.

— Meghatarozzuk ezen kiviil a véletlen cstics alatt taldlhato részfa hatareloszlasat is.

— Végezetiil megadjuk a teljes fa aszimptotikus eloszlasat, a véletlen csticshol nézve.

A globadlis tulajdonsdgok a fa egészét jellemzik, amint hosszi id6 mulva tekintiink ra.
Egy fix csticsot hosszu id6 utéan jellemzd ,népszertiségi mutatd" aszimptotikus vizsgalata
vezetett el egy bizonyos, a végtelen fa levelein értelmezett, véletlen p mérték definicioja-
hoz, mely a fa novekedés egyik globalis tulajdonsagat irja le.

A p mértékre vonatkozoan a kovetkezd eredményeket fogalmazzuk meg.

— A kiilénb6z6 generaciokon értelmezett véletlen mértékek hatar entropiaja (amint az
id6vel végtelenbe tartunk) egy valoszintiséggel egy konstanshoz konvergél, amint a
generaciokon lépdeliink felfelé. Ezt a konstans h értéket nevezziik a p hatarmérték
entropidjanak. Ezt az eredményt a disszertacio 4.1 Tétele mondja Kki.

— A p hatarmérték Hausdorff és pakolasi dimenzidja egy valoszintiséggel megegyezik
¢s konstans. Az entropia és a dimenzi6 eleget tesznek a dimension= ;- eniropy

: ; T Ljapunov exponent

szokasos egyenlGségnek. Ezeken feliil p lokélis dimenzidja is megegyezik a Hausdorff-

dimenziéval p-majdnem minden pontban. Ezt az eredményt a disszertacio 4.2 Té-

tele mondja ki.

— Végezetiil a disszertacio 4.3 Tétele a w sulyfiiggvény ismeretében explicit képletet
szolgaltat az entropiara, és igy a Hausdorff dimenziéra is.



