Matematika Al

4. gyakorlat

Hatarérték
1. Kovetkezik-e abbol, hogy lim1 f(x) =5 az, hogy f értelmezve van az 1 helyen? Ha igen, vajon sziikség-
xTr—
képpen fennall, hogy f(1) = 57 Allithatunk egyaltalan bdrmit is az f(1) fiiggvényértékérsl?
2. Szémitsuk ki a hatarértékeket!
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3. Adjuk meg a kovetkezs hatarértékeket, ha tudjuk, hogy lin}) f(z)="7és linr}) g(x) = -3.

(3) tim /() + 9(x)
(b) lim £(x) - g(x)
(c) lim 4g(x)
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4. Rajzoljuk le a fliggvény grafikonjat, majd az abra alapjan keressiik meg az L hatarértéket az xy pontban,
valamint hatarozzunk meg olyan 6 > 0 szamot, amelyre barmely z, 0 < |z — x2g| < § esetén fennall
|f(z) = L| <e.

(a) f(z)=Va, mo=1e=1/4
(b) f(z)=2% 20=2,e=1

5. Adott egy f(x) fiiggvény, valamint egy zo és egy ¢ szam. Allapitsuk meg, hogy mennyi lim f(x).

r—x0

Ezutan adjunk meg egy 6 szamot, amelyre teljesiil, hogy minden x esetén

O0<|z—xzo| <d=|f(x)— L| <e.

(a) f(x)=2x+5, 29=—7,e=0.1
(b) f(z)=2=4 2y =2,¢=0,05

(¢) f(x) =v1— bz, m9=-3,e=0,5
(d) f(x)=max+baog=1/2,e=c

6. Igazoljuk, hogy lim f(x) = L pontosan akkor 4ll fenn, ha %mt f(h+¢)=L.



7. Mennyi lir% f(z), ha minden —1 < z < 1 esetén v5 — 222 < f(z) < /5 — a?2?

8. Tegyiik fel, hogy a [—1,1] intervallum minden x elemére z* < f(z) < 2%, # < —1 és = > 1 esetén
pedig 22 < f(z) < z*. Mely c pontok esetén tudjuk ennek alapjan biztosan, hogy létezik a lim f(x)

hatarérték? Mit mondhatunk ezekrsl a hatarértékekrsl?

9. Szamitsuk ki a hatarértékeket!
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10. Szamitsuk ki a megadott fliggvények hatarértékét, amint x — oo és amint z — —oo.
(a) fla)=12-3
(b) 9(z) = 51173

(c) hiz) = 32504

11. Szamitsuk ki a megadott hatarértékeket.
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12, lim 73242 "amint

13. lim (# + W), amint



