Matematika Al

7. feladatsor

Differencialas

Meredekség, érinték

1. Irjuk fel a gérbét az adott pontban érinté egyenletét; szamitasunkat ellendrizziik a gorbe és az érint6
abrazolaséaval.
(a‘) y=4—x2, (_173)
(b) y =2V, (1,2)
(C) Y= m3’ (_2a _8)
)

(d) y= %5, (3,3)

2. Allapitsuk meg a gorbét az adott abszcisszaju pontban érinté egyenes meredekségét.
(a) y =522, x=-1
— _1 —

3. A megadott gérbék melyik pontjaban lesz vizszintes az érintd.

(a) f(z)=a?+4x—1
(b) f(z)=2%—3x
4. Van-e az 5 .
F@) = { a sin(1/x), iig

fliggvény grafikonjanak érintéje az origbban?

5. Van-e az

-1, =<0
fley=<¢ 0, z=0
1, z >0

fliggvény grafikonjanak érintGje az origéban? Indokoljuk valaszunkat.

A derivalt kiszamitasa

6. A definici6 alapjan hatarozzuk meg a fliggvény derivaltjat; szamitsuk ki a derivalt értékét a megadott
helyen.



7.

8.

10.

11.

12.

Abrazoljuk a megadott fiiggvényeket, majd a jobb és a bal oldali derivaltak kiszamitasaval igazoljuk,
hogy a fiiggvények a megadott P pontban nem derivalhatoak.

—22, <0
(a) f(l‘): Ov z=0 ) P:(0,0)
x, x>0

o s@={ 5 TS P=02

@ ro={% 151 P=)

z?

Derivalasi szabalyok

Hatarozzuk meg a fiiggvények els¢ és masodik derivaltjat

(a) y=—22+3

(b) y="%" -~

(©) ¥=5 — o

(d) y=(z+1)(z—1)(22+1)
@ v= (=) (=)

(a) y= 3245

(b) y=(1—-2)(1+2?)"1
(c) y=

(d) y= (T2_1)(3152+m+1)

Hatarozzuk meg az f(z) = "”—; — 322 — 1 fiiggvény n-edik derivaltjat, n tetszéleges pozitiv egész szadm

esetén.

Tegylik fel, hogy u és v egyarant differencialhato fiiggvények, tovabba u(0) = 5, «/(0) = —3, v(0) = —1,
v'(0) = 2. Szamitsuk ki az alabbi fliggvények értékét az x = 0 helyen.

(a) 4 (uv)
() 3 (%)
() & (2)
(d) % (Tv — 2u)

Igazoljuk, hogy ha az f, g, h differencidlhaté fiiggvény és az fgh fliggvény létezik, akkor fgh is diffe-
rencialhato és
(fgh)' = f'gh+ fg'h + fgh'.



