8. gyakorlat, 2009.10.28., Analizis 3.

1) frjuk fel egy 3 elemli halmazon megadhaté Gsszes o-algebrat!
2) Legfeljebb hany elemii egy 10 halmaz &ltal generalt o-algebra?
3) Bizonyitsuk be, hogy minden o-algebran a halmazok elemszdma mérték!

4) Legyen (X, A, p) valészintiségi mérték (u(X) = 1)! Mutassuk meg, hogy ha az A;, Ay, ..., A, €
k
A halmazok minden X-beli pontot legaldbb k-szor lefednek, akkor p(A;) > - valamely i-re!

5) Legyen ~ relaci6 A-n, ugy, hogy A ~ B, ha (Ao B) =0, ahol Ao B=(A\ B)U(B\ A).
Mutassuk meg, hogy ~ ckvivalencia-relacié, és az ckvivalencia-osztélyok a d(A, B) = u(A o B)
tavolsaggal (teljes) metrikus tér!

6) Az (X, A, 1) mértéktérben kiilsé és belsé mérték
p*(B) =inf{u(A): BC A A € A}

ps(B) =sup{u(A): AC B,A e A}.

Mutassuk meg, hogy
a) Be A = p*(B) = p.(B) = u(B);

b) Bi C By C X = p(B1) < pu(Bz), u*(B1) < p*(Ba);
¢) BCX = u.(B)<u*(B);
d) ps (U Bpn) = Z t«(By), ha a B,-ek diszjunktak;

o) i (UBn) < Y 1*(Bn).

7) Mutassuk meg, hogy nincs megszamlalhatéan végtelen o-algebra.



