2. gyakorlat, 2009.09.16., Analizis 3.
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Igazoljuk, hogy az aldbbi fiiggvények sehol sem differencialhatoak
a) f(z)=2—-%2 b) f(z) =2x+ zyi c) f(z) =e"(cosy —isiny)

. Hol differencialhato és hol reguléris az f(z) = 2Z fiiggvény?

. Igazoljuk, hogy w = % differencidlhaté fiiggénye z = = + yi! Mennyi a z szerinti
derivalt?
Bizonyitsd be, hogy

. o eiz_ef'iz . . , 4 1
a) sinz = “5— b) a sinusz-fiiggvény nem korlatos!

. Igazoljuk, hogy

le”*| < 1 akkor és csak akkor, ha Rez > 0.

. Az orig6bdl kiindulo félegyenesek mentén tartva a végtelenhez melyik iranyban létezik lim e*?

zZ—00

Hatarozzuk meg az alabbi kifejezések fGértékeit:
a) log(—4) b) log(37) c) log(1—1) d) log(i=/?)

Hatarozzuk meg az alabbi Osszefiiggések Osszes gyokét:
a) e = —2 b) e¥* =1 ¢) logz = imi d) logv2+ 22 =mi

. Hatarozzuk meg az alabbi fiiggvényértékeket:

a) sin2i b) cosi ¢) tanl —i
Igazoljuk, hogy a tangens fiiggvény sehol sem veszi fel a —i, ¢ értékeket!

Hatarozzuk meg az alabbi értékeket:
a) 1’ b) 2 c) i

/(22 —1)dz

L

Hatarozzuk meg az

integral értékét, ha az L gorbe a (0,1) és az (1,0) pontot 6sszekots
a) egyenes szakasz b) y =1— z? parabolaiv

Szamitsuk ki az
144

/(y — 1z — 32%)dz
2=0
integral értékét.
a) 0-bol 1+ i-be iranyitott egyenes szakasz mentén
b) 0-bol i-be, majd i-bél 1 + i-be iranyitott torottvonal mentén
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Szamitsuk ki az '
(A

/ |z|dz
Z=—i
integral értékét az alabbi integracids utak esetén:
a) 0-bol —i-bdl i-be iranyitott egyenes szakasz mentén
b) 0-bol —i-t i-vel 6sszekots félkoriv mentén.

Szamitsd ki az f(z) = Rez fiiggvény vonalintegraljat 1-t6l i-ig

a) az egyenesszakasz mentén b) a 0 kdzéppontii negyedkoriv mentén.

Integrald az f(z) = 22 fiiggvényt
a) 7i(t) =t+ 2it, t € [0,2] mentén b) y2(t) =t +it? t € [0,2] mentén.

Irjuk fel a Cauchy-Riemann egyenleteknek megfelels differencialegyenleteket polarkoordinatak
segitségével!l Ennek segitségével lassuk be, hogy egy f(r, ) regularis fliggvény valds része
harmonikus, azaz
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