Funkcionalanalizis 3. heti gyakorlat

(1) Legyen V az egy irdnyban végtelen, véges sok nem nulla elemet tartalmazo szamsorozatok
vektortere.

a) Adjuk meg a V' standard béazisahoz tartozé duélis rendszert, mutassuk meg rola,
hogy linearisan fliggetlen rendszer, de nem fesziti ki a teljes dualis teret! Adjuk meg
V' dualisat!

b) Legyen Vaz egy iranyban végtelen, véges sok nem nulla elemet tartalmazo szamsoro-
zatok vektortere. Mutassunk olyan V**-beli elemet, amely nincs benne nincs benne
az (V') halmazban.

(2) Legyen L vektortér.

(a) Bizonyitsuk be, hogy ekkor @*L = A2L+ Vv? L!
(b) Igaz-e, hogy @3L = N3L+ V3 L?

(3) Legyen V n-dimenzi6s linearis tér, és jelolje
A=CoVaNVONV+-- -+ A"V
Szamitsuk ki A dimenziojat!
(4) Igaz-e, hogy pozitiv szemidefinit matrixok tenzorszorzata is pozitiv szemidefinit?

(5) Legyenek A1, Ao, ..., Ay €8 g, fo, ..., pn az A € M, (C) illetve B € M, (C) méatrix mul-
tiplicitassal vett sajatértekei. Adjuk meg az A ® B operator sajatértékeit.

(6) Legyen eq,es,...,6e, a C" tér standard bazisa. Szamoljuk ki az e; Aes A - - A e, és
e1 Veg V.- Ve, vektorok hosszat(normajat)!

(7) Mutassuk meg, hogy |00)+|11),]01)+|10),]00)—|11),]01)+]10) ortogonalis bézis C* @ C?>-
ben! Hogyan normélhatnank?



