Funkcionalanalizis 5. heti gyakorlat

(1) Vizsgaljuk a folytonossagot, illetve hatarozzuk meg a normat:

(a) A:C[0,1] — C[0,1], Az(t) = t2a(t);

(b) A:L'Y0,1] — L'[0,1], Ax(t) t2x(t)

(c) A:C0,1] — C[0,1], Ax(t) = z(t?);

(d) A:C?0,1] — C0,1], Az(t) = x(t);

(e) A:C'0,1] — C]0,1], A pedig a derivalas operator.

(2) Legyen g € Cla,b], és G : Cla,b] — C,
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(3) Legyen ¢ : [* — C a kovetkezdképpen definidlva
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Mennyi a G funkcional norméja?
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Hatarozza meg ¢ normajat!

(4) Igazoljuk, hogy a h : M,(C) — M,(C), h(X) — sin X operator Frechet-derivaltja az
X = I pontban a H +— (cos X)H. Igaz-e ez az M, (C) tér minden pontjaban?

(5) Legyen X Banach-tér, és
feBX)T = BX)T f(A) = (AN
Szémoljuk ki f derivaltjat.

(6) Szamoljuk ki az f(X) := X V X V B leképezés Frechet-derivaltjat, ha X és B n X n-es
matrixok, és B rogzitett!



