1. Roviditések és jelolések

Az 6ran hasznalt jelolések jelentése

VY | minden

3 | létezik
d! | pontosan egy darab létezik
39 nem létezik
I'| legyen

& | akkor és csakis akkor

>: | olyan hogy

tth | tegyiik fel, hogy
R | pozitiv valés szamok

A gOrog abécé gyakran hasznalt betti és kiejtésiik:

a alfa 8 | béta
v | gamma | § | delta
€ | epszilon | n éta

Y teta 1 mt

v nt £ kszi
0 rd o | szigma
T tau % fi

P pszi w | omega

2. Elemi algebrai azonossagok

Miiveletek hatvanyokkal: tegyiik fel, hogy a,b,a € R\ {0}, 8 € R, ekkor

a® - b* = (a-b)* a® - af = q*th a®P = q*P
afo‘:a% Z—;:ao‘*ﬁ a’ =1

Ya=ae | Vaf=df =(¢a)’ | Yab=¢a Vb

Miiveletek logaritmussal: tegyiik fel, hogy a € R™ \ {1}, b,c,d € R™,
a € R ekkor definici6 szerint log, b = ¢ < a® = b, és

log,(c-d) =log,c+log,d | log,(b%) = alog,b

1oga(g) =log,b—log,c |log,1=0,log,a=1



3. Trigonometrikus azonossagok

Tegyiik fel, hogy «, 5 € R, ekkor
sin(—a) = —sin«
sin(a + m) = —sin(«)
sin (a4 %) = cosa
sin(a + ) = sin acos 8 + sin B cos «
sin? a 4 cos?a = 1

sin(2a) = 2sina cos a

sin? q = 1=osa)
sinasin § = COS(@—B);cos(a_m)
sin o cos 3 = Sin(a+ﬁ)42rsin(a_ 8)

cos(—a) = cos(a)
cos(a + ) = —cosa
cos(a+ %) = —sina

cos(a + ) = cosacos f — sin asin 8

2

2 —sin? o

cos(2a) = cos

cos? a — l—i—con(Zoz)

cos(a+p)+cos(a—p)
2

cosa.cos B =

4. Nevezetes szogek szogfiiggvényei

Tegyiik fel, hogy k € Z, ekkor

inT — 1 V] T _ 1
sin ¢ = 5 COsS § = 3 tanﬁ—\/g
T V3 T _ 1 T
sin 5 = -5 cos 3 = 3 tang—\/g
o V2 T _ V2 T
sin 7 = %5 cos T = %5 tan4—1

_1)k

—

sin (g + kﬂ') =

sin(kr) =0

cos (g —|—k7r) =0

cos(km) = (—1)*

tan (g + lm) nem ért.

tan(km) =0



5. Elemi fiiggvények

flz)=a", a>1

Dy=R

Ry =R*

lim, oo a* = 00

lim, . s a® =0

szig. mon. nd, folytonos R-en
inverze : log, x

(a*) =Ina a®

Dy =R+
R;=R
lim, o log, () = —00

lim, 04 log,(x) = 0o
szig. mon. csokk., folytonos RT-en

inverze : a®

(log, ) = o=

flz)=a",0<a<1

Dy=R

Ry =R*

lim, oo a® =0

lim, o a* = 00

szig. mon. csOkk., folytonos R-en
inverze : log, x

(a®) =Ina a”®

f(z) =log,(z),0<a<1

Ry =R
lim, o log,(z) = o0
lim, 04 log,(x) = —o0

szig. mon. nd, folytonos RT-en

inverze : a®

I _ 1
(loga x) - ln(a).g;
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f(z) = sinh(x),
Dy=R

Ry=R

lim,_ .o sinhz = co
lim, s _~osinhz = —oco

szig. mon. ndg, folytonos R-en, péaratlan
inverze : arsh(z)
(sinh )" = cosh(x)

f(x) = arsh(z)

Dy=R

Ry=R

lim,_.. arshz = oo

lim,_,_, arshz = —oc0

szig. mon. nd, folytonos R-en, paratlan
inverze : sinh(x)

(arshz)’ = \/z;ﬁ

f() = cosh(a),
D;=R
Ry =[1,00)

limg_yoo coshx = o0
lim,_,_ o, coshz = oo
folytonos R-en, paros
inverze : arch(x)
(cosh z)" = sinh(z)
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f(z) = arch(z)

Dy = 1, 00)

Ry =RT

lim,_,o archx = oo

szig. mon. ng, folytonos [1, 00)-en
inverze : cosh(x)

I 1
(archz)' = —=—



f(x) = sin(x),

Dy=R

Ry =[-1,1]

folytonos R-en, paratlan, 2w-periodikus
inverze : arcsin(x)

(sinz)" = cos(z)

f(x) = arcsin(x)
Dy =[-1,1]
Rp=[-3,3]

szig. mon. ng, folytonos [—1, 1]-en, paratlan

inverze : sin(z)
(arcsinz)’ =

1—x2

F() = cos(a),
D;=R

Ry =[-1,1]

folytonos R-en, péros, 2m-periddikus
inverze : arccos(z)

(cosx) = —sin(z)

-1.5 -1 -0.5 0 0.5 1 15

f(z) = arccos(x)

Df = [_17 1]

Ry = [0, 7]

szig. mon. csokken, folytonos [—1,1]-en

inverze : cos(z)
—1

(arccosz)’ = Nirre
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f(@) = tan(z),
Dy = R\ {3 + kn}

Ry =R

folytonos R\ {§ + km}-en, paratlan,
m-periddikus

inverze : arctan(z)
(tanz)’ =1 + tan?(z) = COS%(Z)

f(x) = arctan(x)
D; =R
Rp=(-%:3)

szig. mon. nd,folytonos R-en, paratlan

limg o0 arctanz = 3, limg, o arctanz =

inverze : tan(z)

(arctanx)’ = leg

—T

2

f(z) = cotan(x),

Dy = R\ {kn}

R;=R

folytonos R \ {k7}-en, paratlan, m-periodikus

inverze : arcctg(x)
(cotanz) = —1 — cotan?(x) = —
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f(z) = arcctg(x)

Dy =R

Ry =(0,m)

szig. mon. csokken, folytonos R-en

lim,_, arcctgr = 0, lim,—,_ o arcctger =7

inverze : cotan(x)

r_ =1
(arcetgr)’ = 17




sinh(z)

f(z) = tanh(x) =

coshx
Dy =R
Ry =(-1,1)
folytonos R-en, péaratlan, szig. mon. né
lim, o tanhz =1, lim, ., tanhx = —1
inverze : artanh(z)
(tanhz)’ = 1 — tanh?(z) = —1

cosh?(x)
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f(x) = artanh(z)
Df = (_1> 1)
Ry =R

szig. mon. ng,folytonos [—1, 1]-en, paratlan

inverze : tanh(z)

(artanhz)’ =

2

BEERE
I

f(z) = cth(z),

Dy =R\ {0}

Ry = (—00,—1)U(1,00)
folytonos R \ {0}-en, paratlan

lim, o cotanz = 1, lim,_, ., cotanxr = —1
inverze : arcth(x)

I 1 2., 1
(cthz) =1 — cthzx = 2 @)

ees

f(x) = arcth(x)

Dy = (—00,~1) U (1, 00)

Ry =R\ {0}
paratlan, folytonos R\ (—1,1)-en

inverze : cth(x)

(arcthz)’ = 1




