2.zarthelyi

"A" csoport

Valosziniségszamitds és statisztika programtervezd informatikusoknak, 2015 sz

A felhasznalhato id6: 90 perc. A dolgozatra legfeljebb 100 pont szerezhets. Ha valaki nem ér el 40 pontot,
akkor meg kell ismételnie a mésodik zarthelyi dolgozatot.

1.feladat:

2.feladat:

3.feladat:

4 feladat:

5.feladat:

(20=8+6+6 pont) Legyen X ~ N(1,4), Y ~U(=5,5), Z ~ Exp(l), V ~ Exp(1/2), ahol Z és V fiigget-
lenek egymastol, s6t V az X-t8l és Y-tol is fiiggetlen. Tudjuk még, hogy Cov(X,Y) =0,1, Cov(X,Z) =
—0,3, Cov(Y,Z) = 0,8. Hatarozd meg a kovetkezs mennyiségeket (az eredményeket 4 tizedesjegyre ke-
rekitve kérem, az eredményekért pont jar):

a) (X >0), P(Y>1), P(1/2<Z<3), PX+Y+Z=1), PX4+Y+Z=0)

b) E(X+Y+Z+4V), EBX+2Y —-3Z+2V -5)

) DX(X+Y +Z+V), D*3X +2Y —5)
(20=10+10 pont)

a) Hatarozd meg két kiilonb6z6 paramétert (legyen a két paraméter A; és Aq), fiiggetlen Poisson eloszlas

Osszegét!
b) Hatarozd meg harom kiilonb6z8 paramétertd (legyen a harom paraméter Aj, Ay és A3), fiiggetlen

Poisson eloszlas 6sszegét! (Tipp: Haszndld fel az a) rész eredményét!)

(20 pont) Nok sziiletéskor varhato élettartamat szeretnénk megmérni, ehhez nék haldlozaskori életkorat
jegyezziik fel. A megfigyelések tekinthetdk fliggetlen azonos eloszlast valdszintségi valtozoknak, melynek
eloszlasa ismeretlen, a varhato értékiiket jeloljiik e-vel (Mj: ma Mo-on ez az adat egyébként 77,8 év koriil
van.) Hany megfigyelés sziikséges ahhoz, hogy 99 széazalékos biztonsaggal mondhassuk, hogy megfigyelé-
seink atlaga az e varhato értékhez kozelebb van, mint £1(év), ha tudjuk, hogy megfigyeléseink szorasa 5
(év)? (Tipp: CHT)

Szorgalmi plusz 8 pontért: Hany megfigyelés sziikséges, ha Csebisev-egyenl6tlenséget hasznalunk?

(20=10+10 pont)
a) Legyen az X1, Xo,..., X, az
flx)=20-2(1—22)70 <z < 1)
stirtiségfiiggvényii eloszlasbol vett minta. Adjon MIL-becslést az ismeretlen 6 > 0 paraméterre!
b) Legyen az X1, Xs,...,X,, ~ NB(r,p) eloszlast minta, ahol r rogzitett! Adjon p-re ML-becslést!

(20 pont) Az alabbi két minta 5 aut6 fogyasztasi adatait tartalmazza. Az els6 sorban a szerviz el6tti, a
masodikban a szerviz utani értékek talalhatoak. Csokkentette a szerviz a fogyasztast? (Tegyiik fel, hogy
az adatok normaélis eloszlasbol szarmaznak.)

| elsderedmény |79 81 88 72 6,0 |
| méasodik eredmény | 7,5 7,5 81 72 57|



