MODULARIS ES DISZTRIBUTIV HALOK JELLEMZESE
RESZHALOKKAL

Definicié 1. Egy L hdlot disztributivnak nevezziik, ha bdrmely x,y,z € L elemekre
xA(yVz)=(xAy)V(zAz).
Definicié 2. Egy L hdlot moduldrisnnak nevezziik, ha bdrmely x,y,z € L elemekre
r<z=(xVy Az=zV(yAz).

Tétel 1. (1) Eqy L hdlé akkor és csakis akkor disztributiv, ha nwm tartamaz sem
az Ns-el, sem az Msal izomorf részhdldt.

(2) Egy L hdls akkor és csakis akkor moduldris, ha nwm tartamaz az Ns-el
izomorf részhdlot.
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Bizonyitas. Csak (2)-et igazoljuk. Ha L tartalmazza Ns-0t, akkor L nem
moduaris, mert N5 nem modulfis. Megforditva, ha L nem modularis, akkor iga-
zoljuk, hogy részhaloként tartalmazza Ns-t. Ez esetben 1étezik harom elem x,y, z,
hogy

xAyVz)£yV(xAz).

Ekkor z A (yVz) > yV (zAz). Kis szdmoldssal kapjuk, hogy a kovetkez& elemek

az Ns-el izomorf részhdlét alkotnak: y Az, yV (x Az),zA(yVz),z,2V 2.
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