
MODULÁRIS ÉS DISZTRIBUTIV HÁLÓK JELLEMZÉSE
RÉSZHÁLÓKKAL

Definició 1. Egy L hálót disztributivnak nevezzük, ha bármely x, y, z ∈ L elemekre

x ∧ (y ∨ z) = (x ∧ y) ∨ (x ∧ z).

Definició 2. Egy L hálót modulárisnnak nevezzük, ha bármely x, y, z ∈ L elemekre

x ≤ z ⇒ (x ∨ y) ∧ z = x ∨ (y ∧ z).

Tétel 1. (1) Egy L háló akkor és csakis akkor disztributiv, ha nwm tartamaz sem
az N5-el, sem az M3al izomorf részhálót.

(2) Egy L háló akkor és csakis akkor moduláris, ha nwm tartamaz az N5-el
izomorf részhálót.

Figure 1. N5

Figure 2. M3

Bizonyitás. Csak (2)-et igazoljuk. Ha L tartalmazza N5-öt, akkor L nem
moduáris, mert N5 nem moduĺris. Megforditva, ha L nem moduláris, akkor iga-
zoljuk, hogy részhálóként tartalmazza N5-t. Ez esetben létezik három elem x, y, z,
hogy

x ∧ (y ∨ z) 6= y ∨ (x ∧ z).
Ekkor x∧ (y∨ z) > y∨ (x∧ z). Kis számolással kapjuk, hogy a következő elemek

az N5-el izomorf részhálót alkotnak: y ∧ z, y ∨ (x ∧ z), x ∧ (y ∨ z), z, x ∨ z.
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