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1. Boole–algebrán minden a, b–re :
(a b+a)+(a b+b) = a b+ a b (a)

= a+ b a (b)
= b+ a b+ a (c)
= a b+ a+ b (d)

1 : (a) és (b)
2 : csak (a) nem
3 : (a) és (c)
4 : mind

5 : csak (b)
6 : csak (b) és (c)
7 : (c) nem
8 : csak (d) nem

2. 2–azonosság az alábbiak közül
(p ∧ q ⇒ r) =⇒

(
p⇒ (q ⇒ r)

)
= 1 (a)

(p⇒ q) =⇒ (¬ p⇒ ¬ q) = 1 (b)
(p⇒ 0) =⇒ ¬ p = 0 (c)(
(p⇒ q) ∧ (q ⇒ ¬ p)

)
=⇒ ¬ p = 1 (d)

1 : csak (a) nem
2 : csak (b) és (c)
3 : csak (b) és (d)
4 : csak (a) és (d)

5 : mind
6 : csak (b)
7 : csak (c)
8 : csak (d) nem

3. µ $
(
η ⇒ (ϕ ∨ ψ)

)
=⇒

(
(η ⇒ ϕ) ∧ (η ⇒ ψ)

)
, ν $

(
η ⇒ (ϕ ∧ ψ)

)
=⇒

(
(η ⇒ ϕ) ∨ (η ⇒ ψ)

)
¬µ és ν kieléǵıthető (a)
¬µ tautológia és ν kieléǵıthető (b)
µ és ν tautológia (c)
µ és ¬ ν kieléǵıthető (d)

1 : csak (a)
2 : csak (b)
3 : csak (c)
4 : csak (d)

5 : csak (a) nem
6 : csak (b) nem
7 : csak (c) nem
8 : csak (d) nem

4. X : Ketten közülünk igazat mondanak. Y : Ketten közülünk hazudnak. Z : A többiek hazudnak.

X és Z hazudik (a)
X és Y hazudik (b)
Y hazudik és Z igazat mond (c)
Pontosan ketten mondanak igazat (d)

1 : (a) és (b)
2 : (a) és (c)
3 : (c) és (d)
4 : (a) és (d)

5 : csak (a)
6 : csak (b)
7 : csak (c)
8 : csak (d)

5. PropX–en : Σ $ {ϕ ∧ ψ,¬ η ∨ ¬ϕ}.
Σ ` ϕ⇒ (ψ ⇒ ϕ) (a)
Σ ` ϕ ∨ ψ (b)
Σ ` η =⇒ (¬ϕ ∨ ¬ψ) (c)
Σ ` ϕ ∧ ¬ψ (d)

1 : csak (a) és (c)
2 : csak (a) és (d)
3 : csak (b) és (d)
4 : csak (a) és (b)

5 : csak (b) nem
6 : csak (c) nem
7 : csak (d) nem
8 : mind

6. X $ {x, y, z} , Σ $ {¬x ∧ ¬ y, z ⇒ x ∨ y} , Γ $ {x ∨ ¬ y, x⇒ y} , ∆ $ {x ∧ ¬ y, x⇒ y} . PropX–en :

Σ konzisztens és Γ teljes (a)
Σ–nek pontosan egy modellje van (b)
∆–nak pontosan egy modellje van (c)
Γ teljes és Γ 6` F (d)

1 : (a) és (b)
2 : (b) és (c)
3 : (b) és (d)
4 : sem (b) sem (c)

5 : csak (a)
6 : csak (a) nem
7 : csak (b)
8 : csak (b) nem

7. µ $ (∀x)(ϕ⇒ ψ) =⇒
(
(∀x)ϕ⇒ (∀x)ψ

)
, ν $ (∃x)(ϕ⇒ ψ) =⇒

(
(∃x)ϕ⇒ (∃x)ψ

)
¬µ és ν kieléǵıthető (a)
µ nem kieléǵıthető és ν nem érvényes (b)
µ és ν érvényes (c)
µ és ¬ ν kieléǵıthető (d)

1 : csak (a)
2 : csak (b)
3 : csak (c)
4 : csak (d)

5 : (a) és (b)
6 : (b) és (c)
7 : (c) és (d)
8 : (d) és (a)

8. PredL–en : Σ $ {(∃x)(ϕ⇒ ψ), (∀x)ϕ}.
Σ ` (∃x)ψ (a)
Σ ` ¬ (∀x)¬ϕ (b)
Σ ` ¬ (∃x)¬ψ (c)
Σ ` (∃x)¬ψ (d)

1 : csak (a) és (d)
2 : csak (b) és (c)
3 : csak (a) és (b)
4 : csak (a)

5 : csak (d)
6 : csak (c) nem
7 : csak (d) nem
8 : sem (a) sem (d)


