Matematika A2 épitSkari hallgatoknak
Kupszeletek, masodrendii feliiletek

Feladatok

1. 224 11y? + 10v/3zy — 16 = 0
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tehat az uj valtozok z’ = %z + @y, y = féz + %y Ezekkel az 1] valtozokkal

16(2")? — 4(y')? — 16 = 0, atrendezés utan (2')% — % = 1, tehat egy +60 fokkal
elforgatott hiperbolarol van szo.
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2. 322 —2V3Bxy+y? —2—V3y=0
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tehat az 0j valtozok 2/ = ?m -3,y = 3T+ ?y A linearis részre pedig

K = (—1; —/3), az 1j valtozoknak megfelels vektor pedig K’ = KQ = (0 — 2),
azaz a képlet az 4j valtozokkal 4(2")% — 2y’ = 0, dtrendezve y' = 2(2')?, tehat egy
-30 fokkal elforgatott parabola volt megadva.
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3. 522 + 5y + 6y — 1422 — 182y 4+ 26 = 0

1
Megoldds:Az(?)g),)\lz&ul:( ),/\2:2,u2:<1\/§>,
V2
tehat az 0j valtozok z’ = %x + %y, y = —%x + %y A linearis részre K =
(—14+/2; —181/2), az 1j valtozoknak megfelels vektor pedig K/ = KQ = (—32; —4).
Igy kapjuk, hogy az 1j valtozokkal felirt képlet 8(z')2 +2(y')? — 322" — 4y’ +26 = 0.
Ezt most teljes négyzetté alakitjuk: 8(z" —2)% —32+2(y' — 1)2 =2+ 16 = 0, ezért
bevezetjiikk a még ujabb valtozokat: z” = 2/ — 2 y” = ¢y’ — 1, amikkel felirva a
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képletet kapjuk, hogy (z)? + # = 1, tehat egy ellipszisrél beszéliink.
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3. abra. A 3. feladat megoldasa.



4. 922 +6v/3xy + 3> + (123 + 2)x + (12— 2v/3)y + 16 = 0
) 9 33 V3 -1
Megoldang:<3\/§ \3/7)7>\1:127U.1:( % )7)\2:0,“2:<2>7

2
tehat az 0j valtozok ' = @x—i—%y, Yy =—3z+ @y A lineéaris részre K = (12v/3+
2; 12 — 2/3), az 1j valtozoknak megfelels vektor pedig K’ = KQ = (24; —4). Igy
kapjuk, hogy az tj véltozokkal felirt képlet 12(z)? + 242" — 4y’ + 16 = 0. Eazt
most teljes négyzetté alakitjuk: 12(z' +1)? —4(y’ — 1) = 0, ezért bevezetjiik a még
ajabb valtozokat: z”/ = 2’ + 1y” =3’ — 1, amikkel felirva a képletet kapjuk, hogy
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y" = 3(x'")?, tehat egy parabola volt megadva.
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4. abra. A 4. feladat megoldasa.



