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3. feladatsor
Momentum generald fiiggvények, generatorfiiggvény, karakterisztikus fliggvény

3.1. Szamoljuk ki a kévetkezs eloszlasok momentum generalo fliggvényét, karakterisztikus fiig-
gvényét, generatorfiiggvényét, és ezek segitségével a varhato értékét: BIN(n, p), POI(N), GEO(p),
NBIO(r, p), DE[0,n]. (Itt NBIO(r, p) jeloli a negativ binomiélis eloszlast.)

3.2. Legyen X egy N-értéki valoszintségi valtozo. Jeloljik eloszlasanak generatorfiiggvényét
P(2)-vel. TIrjuk fel az YV := X + 1 és a Z := 2X valoszintiségi valtozok eloszlaséanak
generatorfiiggvényét.

3.3. Hatarozza meg a kovetkezd eloszlasok momentum generald fiiggvényét, karakterisztikus

fliggvényét, és ezek segitségével a varhato értekét: Ela, b], EXP(N\), GAMMA(s, A), N(u, 0?).

3.4. Valoszintiségeloszlasok generatorfiiggvényei-e az alabbi fiiggvények?

(a) eXp(Z’gl)’ A>0; (b) (26—‘_—41); (c) 232; (d) 2

3.5. Legyen X csonkitott Poisson-eloszlasu valdszintiségi valtozo:
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Hatéarozzuk meg X generatorfiiggvényét, E(X)-et, D(X)-et.

3.6. Legyen X, és X, fiiggetlen GEO(p, ) illetve GEO(py) eloszlasu valoszintiségi valtozo. Meghatarozando
Y = min{ X, X5} generatorfiiggvénye.

3.7. Legyen X és X, fliggetlen EXP()\) illetve EXP(\y) eloszlasu valoszintségi valtozo. Meghatarozando
Y = min{ X}, X5} momentum generalé fiiggvénye.

3.8. (a) Legyenek X, Xs,... fliggetlen, egyforma eloszlast Z*-értékid valoszintiségi valtozok,
tovabba v téliik fuggetlen, ugyancsak Z1-értéki valoszintiségi valtozo. Meghatarozando
S, generatorfliggvénye, ahol

S,=X1+Xo+...+ X, (n>0).

(b) Legyenek X, Xs,... fliggetlen, egyforma eloszlastu valoszintségi valtozok, tovabba v
toliik fiiggetlen, ZT-értékd valoszintiségi valtozo. Meghatarozando S, karakterisztikus
fiiggvénye és momentum generélo fiiggvénye, ahol

S, =X, +Xo+...+X, (n>0).

3.1. Egy kockéaval addig dobunk, amig elGszor sikeriil kétszer egymas utédn hatost dobnunk.
Jelolje v a dobésok szamét. Szamitsuk ki v eloszldsanak generatorfiiggvényét és ennek
segitségével v varhatod értékét és szorasnégyzetét.

3.11. Jelolje a,, azon, tetszbleges hosszisagi kockadobas-sorozatok szamat, ahol a dobott pontok
osszege n. Mutassuk meg, hogy az {a,,} sorozat generatorfiiggvénye [1—z—2%—...— 2671,

3.III. Legyen Y eloszlasa E(0,1), és tegyiik fel, hogy az Y = p feltétel mellett az X valoszintiségi
valtozoeloszlasa BIN(n, p). Mutassa meg, hogy X eloszlasa DE[0, n].



3.IV. Legyen Y egyszerii valoszintiségi valtozo, momentum generalé fiiggvénye M (t). Mutassa
meg, hogy P(Y > 0) = 0-bol kovetkezik, hogy P(Y > 0) = inf; M (t). Eléretik az infimum
ebben az esetben?

3.A. Szabélyos érmével dobunk. Jeldlje ¢, annak a valoszintiségét, hogy az elsé n dobés sorén
nem fordul el6 harom egymaéasutani fej-dobas. Irjuk fol a ¢, sorozat generatorfiiggvényét.



