Funkcionalanalizis 2. zarthelyi
(2019. aprilis 29., 8-10h, T.601/2 terem; munkaids: 90 perc)

1. (a) Mondja ki az egyenletes korlatossag (Banach—Steinhaus) tételt!
(b) Mondja ki a nyilt leképezés (Banach—Schauder) tételt!

(c) Mondja ki a (Hilbert-tér és duélisa kozott kapcsolatot teremts) Riesz-
féle reprezentécios tételt!

2. Legyen ‘H komplex Hilbert-tér és y, z € H két rogzitett elem. Az A: H — H
operatort a kovetkezd formulaval definialjuk:

Ax) = (y,x)z.

(a) Hatéarozza meg A norméjat!
(b) Hatarozza meg A adjungaltjat!

(c) Milyen y és z esetén 6nadungalt A?

3. Igazolja, hogy ha T' egy Hilbert-tér korlatos linearis operatora, akkor

Ker T = Ker(T*T).

4. Legyen A az [? Hilbert-tér korlatos operatora, melyre
x = (29,21, 2...) €I esetén Az = (x9, X2, T4, Tg . .. ).

(a) Hatéarozza meg A adjungaltjat!

(b) Hatéarozza meg mindharom tanult operatortopologidban az A™ operé-
torsorozat hatarértékét (ha létezik)!

5. Igazolja, hogy tetsz6leges X normalt térben barmely x € X vektorra fennall,
hogy

H%I\:Sup{%‘qﬁeﬁ, qb;éO}.

(Tanult tételekre bizonyitas nélkil hivatkozhat.)

Osszesen 50 pont

Varhato jegyhatarok: 20, 28, 35, 43 pont.
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