Képletgyiijtemény Matematika EP1 vizsgara

Nevezetes sorozathatarértékek Nevezetes fiiggvényhatarértékek
lim,, oo ¢" =0 ha |q| <1 lim,_,o S22 =1 limg_0 tanx =1
lim,, 00 ¢"nF =0 ha|g| <1éskeN limg— oo (1 + %)m =e hmw_m(l +a)/*=e
n*f <« e® <« nl « n® amint n — oo ha k € N limﬁowZﬁ haa>0ésa#1
ahol a,, < by, azt jelenti, hogy lim,, ;. = =0 lim, .o &= =1Ina haa>0ésa#1
lim,, 00 (1 + %)n =e lim,_,q % =pu ahol p € R
sinz +cos?z =1 Differencialasi szabalyok
sin(x + y) = sinz cosy £ cosx siny (cu)' = cu (¢ konstans)
cos(x +y) = coszcosy Fsinxsiny (u+v) =u +
tan(z £ y) = 71221;?::,1% (uv)/’ = u{’v + luv’
sin 2x = 2sinx cos x (%) =
-2 d df d
cos 2w = cos? ¥ — sin’ x 4w f(g(x)) = d—gﬁ
tan 2z = 1222229”1 Integralasi szabalyok
sin® @ = =922 cos? g = 1togs2r Jefde=cf fdx (¢ konstans)
sinz + siny = 2sin 1Y cos LY J(f+g)de= [ fdz+ [gdx
sinz — siny = 2 cos 3 sin £3¥ [ flaz +b)dz = LF(az +b) + ¢
cosx + cosy = 2cos “2'” cos 5 ahol F az [ primitiv fiiggvénye
cosz — cosy = —2sin LY sin LY I f(g( xz)dz = F(g(z)) +c
sinz cosy = $[sin(z + y) + sin(z — y)] ahol F az {lpnmitiv fiiggvénye
coszcosy = 5[cos(z + y) + cos(z — y)] [ refde = QT +c¢, haa# -1
sinzsiny = —3[cos(z + y) — cos(z — y)] ff—f/dx:hl|f|+c
sinhx = ez_zeiz, coshx = % Juw'dz =w — [vvdz
cosh?z — sinh?z = 1 Nevezetes helyettesitések
sinh 22 = 2 sinh z cosh x R(e") e’ =t
cosh 2z = cosh® z + sinh? z R(vax + b) var+b=t
2 _ cosh2z+1 12 . _ cosh2z—1 Vazth T _
cosh” z = 5222, sinh® z = €522 R( —Z;”er) —‘cl;:d =t
R(sinz, cos z) sinx, cos r, tan x, tan 5=t
Derivaltak R(z, vVa? — z?) x = asint, * = acost
(sinhz)" = coshz R(z, Va? + 2?) x = asinht
(coshz) = sinhz R(z, Va2 —a?) x =acosht
(log, ) = —— . Integralok
() *aa:o‘_l Jatde =L +c (a #£ -1)
(e®) = e wdr =1Lem 4 ¢
(a )*aln(a) Ja*dr =& +¢
sinz) = cosz coszdz =sinz +¢
(sinz) J
(cosz) = —sinx fsinxd:v =—cosz+c
(tanz) = Coslg — S COS2 dr =tanz +c¢
(cotm) = ——— [=5=dz=—cotz+c
(nz) =1 [idz=Inlz|+c
(arcsinz) = \/11_7 Ik \/% =arcsin £ 4 ¢
(arctanz)’ = 1_:12 f wgdﬁ =larctanZ +¢
(arsinhz) = \/HT f\/ﬁ—zﬁ = arsinh £ 4 ¢
(arcoshz)’ = ——=— f\/%:arcoshg—i-c
(ar tanh )" = [ =%%; =LlartanhZ+¢, ha|%[<1
(arcothz) = [ =%%; =LlarcothZ +¢, ha|%[>1
arccosx) = tanzdr = —In|cosz| + ¢
\/ CE
(arccotz) = — 17 [cotzdzr =1In|sinz|+ ¢




Integralas alkalmazasai

Teriilet: T = [7 f(z)da = [ y(t) L2 ff r?(p)dy

Sikgorbe {vhossza: s = f \/1 + (f'(x))2dz \/( dﬁgt)) + ( y(t )) dt = % r2(0) + (dgiza))zd@
Forgastest térfogata: V =7 f A(x) dx =7 ftz 2 dw(t) dt
Forgastest felszine: A = 27rf f@)/1+ (f'(z)2dz =27 ftt2 \/(—dﬁit)f + (dz—it)fdt

f mf(m)dw _ 2] f2 z)dz
[Ti@az Y T Ty

Sikidom sulypontjanak koordinatai: zs =

Vektortér (V vektortér, ha minden u,v,w € V és A, u € R esetén teljesiilnek az aldbbiak)

utveV Au eV
utv=v+tu (Aw)u = N(pw)
(u+v)+w=u+ (v+w) leRrelu=u
létezik 0 € V., hogy u+0 =1u A+ e = du+ pu

minden u € V-hez létezik —u € V, hogy u+ (—u) =0 Au+v) = u+ I

Determinans
ail a2 e A1n
a1 ag9 e A2n,
air a2 n it
= a11a22 — a12a21 : . =2 (F1) ™ ag| Ay
a21 a/22 . . . .
an1 an2 oo Apn
ahol |A;;| az a;; elem sordnak és oszlopdnak elhagydsdval kapott aldetermindns.
ay by i J k azbs — asbs
Az a = |as| és b= |by| R3-beli vektorok vektoridlis szorzata a x b = |a1 a2 as| = | —a1bs + asby | .
as b3 by by b3 a1by — azby
ai by C1 ap az asg
Aza= |as|,b= |by| ésc= |ca| R3beli vektorok vegyesszorzata abc = (axble=1|by by b3l
as b3 c3 c1 c2 c3

Matrix inverze

T
| A1 —[A12] c ()M AL
i —[Aa1| | A2z s (<1)7T Agy
Al = Zdigj; ahol adj(A) = ,21 .22 . i
e : : :
(=D A | (D)™ [Ane| ..o (1) Al

Koordinatageometria

A v vektor felbontdsa az u vektorral parhuzamos és arra merdleges komponensekre:

v =1, +,, ahol v ||lu és v, Lu, akkor v, = <|| |2>uesv —y— <||” |1|L>
U

Az (z1,y1,21) és (72, Y2, 22) pontok tavolsiga R3-ben \/(:1:2 —x1)?+ (y2 —y1)2 + (22 — 21)2.

Az (x1,y1,21) pont és az ni(xz — o) + na2(y — yo) + n3(z — z0) = 0 egyenleti sik elbjeles tdvolsdga

n1(x1 — o) +n2(y1 — yo) +n3(z1 — 2o0)

\/n%—i-n%—i-n%




