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Matematika EP1 vizsga, 2024. jun. 28.
Integralasi feladatok (kritérium: a sikeres vizsgéhoz az alabbi harom feladatbol legalabb 6 pontot el kell érni)
1. Az N
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integralban végezziik el az u = e* helyettesitést, szamoljuk ki a kapott integralt, majd fejezziik ki az
eredményt az eredeti x valtozoval.

2. Mennyi az
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3. Integrélassal szamoljuk ki azon sikidom tomegkozéppontjanak koordinatait, amelyet az x tengely és az
f(z) = sinz fiiggvény grafikonjanak x € [0, 7] szakasza hatarolnak.

hatarozott integral értéke?

Segitség: a képletgyidjteményben talalhatoé formulaba valé behelyettesités utan végezziink parcialis integ-
ralast ill. alkalmazzuk a sin® z = (1 — cos 22)/2 azonossagot.

Szamitasi feladatok
4. Adottak a térben az A = (2,-2,3), B = (4,0,0), C = (3, —3,5) pontok.

(a) Irjuk fel annak a siknak az egyenletét, amely mindharom pontot tartalmazza.
(b) Keressiik meg azt a D pontot, amellyel az ABDC' négyszog paralelogramma, és amelyben a cstacsok
a négyszog keriilete mentén ilyen sorrendben kévetkeznek.

5. A 27 térfogatt hengerek koziil keressiik meg azt, amelyiknek a legkisebb a felszine. Mekkora az alapkor
sugara és a magassag?

6. Keressiik meg azt a negyedfokt polinomot, amely az xop = 0 pontban negyedrendben érinti az f(x) =
cos(m(x + 1)) fiiggvényt, azaz f negyedfoka Taylor-polinomjat a 0-ban.
Elméleti feladatok
7. Tekintsiik a

20 +y+32=5
y+3z2=3
egyenleteket az x,y, z ismeretlenekre. Egészitsiik ki ezt egy-egy tovabbi egyenlettel tgy, hogy a kapott
harom egyenletbél allo egyenletrendszernek
(a) ne legyen megoldasa.
(b) pontosan egy megoldasa legyen.

c¢) végtelen sok megoldasa legyen.
A megoldasokat nem kell kiszamolni.

8. (a) Mit jelent, hogy az a,, sorozatnak az A € R szam a hatarértéke?
(b) Szamoljuk ki az

_ 2n+3

on—1

an

sorozat hatarértékét, majd a hatarérték definicidja alapjan adjunk meg egy € = 0,1 értékhez tartozéd
kiiszobindexet.

9. (a) Legyen f(x) kétszer differencialhato fiiggvény R-en. A masodik derivalt segitségével hogyan garan-
talhato, hogy az (a,b) intervallumon konvex, a (c,d) intervallumon pedig konkav legyen az f(x)
fliggvény?

(b) Az f(x) = x* + 423 — 1822 — Tx + 15 fiiggvény mely intervallumokon konvex ill. konkav?

Minden feladat 7 pontos.



