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. Jelolje p,, az n-edik primszamot. Igazoljuk, hogy ha n > 2, akkor p, 4+ pn+1 legaldbb 3,
nem feltétleniil kiillonbo6zé primszam szorzata.

. Egy 10 x 10-es tabla minden mezGje feketére vagy fehérre van szinezve. KEgy lépésben
egy tetszGleges sort vagy oszlopot kivalaszthatunk, és ott a mezdk szinét ellenkezGjére
valtoztathatjuk. Elérhet6-e minden szinezés a csupa fehér indulasbol véges sok 1épésben?

. Bizonyitsuk be, hogy ha 0 < a < n! egész, akkor a elGall legfeljebb n darab olyan szam
Osszegeként, melyek mindegyike osztdja n!-nak.

. Jack és Sam, a hirhedt vadnyugati banditdk végre a seriff kezére keriiltek. Bevallotték,
hogy egy bankrablas zsakményéat a kovetkezd modon rejtették el: talalkoztak az odvas
fanal, ahonnan Jack elindult a malom felé, Sam a hid felé. Jack a malomnél jobbra fordult,
Sam a hidnéal balra (mindketten 90 fokkal), és mindketten gyalogoltak még egyszer annyit,
mint amennyit az odvas fatél addig megtettek. Ezutan elindultak egymas felé, féluton
talalkoztak, és elastdk a zsdkményt. A seriff tudja, hol van a malom és a hid, de azt nem,
hogy hol van az odvas fa. Hol kezdjen el asni?

. Adott egy négyzet és az egyik csticsan egy kavics. Egy lépésben elvehetiink egy kavicsot, am
ekkor az egyik szomszédos csicsra kell helyezniink ketts kavicsot. Elérhets-e ilyen 1épések
ismétlésével, hogy a négyzet csucsain 7, 14, 23, 40 kavics alljon (ebben a sorrendben)?

(a) Van-e olyan Fibonacci-szam, amely 8-cal osztva 4-et ad maradékul?

(b) Van-e olyan Fibonacci-szam, amelynek tizes szamrendszerbeli alakja 9999-re végzs-
dik?

Beadando feladatok

. Bizonyitsuk be, hogy ha n > 5 egész szam, akkor L%QJ Osszetett szam (|.] az alsdegészrészt

jeloli). (3 pont)

. Egy kocka alaki sajttomben 27 lyuk van 3 x 3 x 3-as elrendezésben. Mindegyikben lyukban
van egy egér. Sipszora minden egér &tmaszik egy szomszédos lyukba (szomszédos lyuk alatt
sapszomszédot” értiink). Bizonyitsuk be, hogy a sipsz6 utan lesz tires lyuk. (3 pont)

. Egy kor alakt autdpélya mentén benzinkutak vannak, benniik kiilonb6z§ mennyiségii ben-
zin. Tudjuk, hogy 6sszesen pont annyi benzin van szétosztva a kutak kozt, amennyi egy kor
megtételére elég. Bizonyitsuk be, hogy van olyan pontja a palyanak, ahonnan egy autot
tires tankkal elinditva végig tud menni a kutakban talalhato benzin segitségével. (5 pont)



