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. Andras és Béla a kovetkez§ jatékot jatsszak. Egy 8 x 8-as sakktéblan egy kirallyal felvaltva
lépkednek. Egy lépésben a kirdly vagy jobbra, vagy felfelé, vagy jobbra és felfelé, azaz
atlosan egyet léphet. Az nyer, aki a jobb fels6 mezére (azaz h8-ra) 1ép. Kezdetben a kiraly
a bal als6 mezén (al-en) van, és Andras lép elgszor. Kinek van nyerd stratégiaja?

. Guszti vett egy doboz Macko sajtot, amiben eredetileg 6 egyforma korcikk alakt darab volt.
Ebbdl harmat megevett, majd a félig lires dobozt betette a hiit6be. Masnap reggel azt vette
észre, hogy a szomszédos korcikkek iv melletti sarkait 0sszekots szakaszok felezGpontjai
(lasd az abrat) szabalyos haromszoget alkotnak. Mutassuk meg, hogy Guszti észrevétele

helyes.

. A szabéalyos haromszogracs dbran lathaté hatszog alaka része lefedhetd-e olyan rombusz
alakt dominokkal, amelyek két szomszédos haromszog sszeragasztasaval kaphatok? Es az
az alakzat lefedhet6-e rombuszokkal, amit tgy kapunk, hogy két iyen hatszoget Osszera-
gasztunk a révidebbik élilk mentén?

. Rendezziik sorba az {1,2,...,n} halmaz részhalmazait gy, hogy két szomszédos részhal-
maz elemszama eggyel térjen el, és a kisebbik mindig részhalmaza legyen a nagyobbiknak.

. Képzeljiink el egy végtelen szallodat, amelynek végtelen sok szobaja van; a portas szobaja
utan jon az l-es, aztan a 2-es, és igy tovabb, minden pozitiv egész egy szoba szama.
A portéasnak van egy mikrofonja, amin be tud mondani valamit, ami minden szobaban
hallatszik.

Minden szoba tele van, amikor. ..

(a) ...érkezik egy vendég, akit el szeretnének szallasolni. Mit mondjon a portéas?

(b) ...érkezik egy végtelen busz végtelen sok 1j vendéggel. Mit mondjon a portas, hogy
6k is beférjenek?

(c) ...érkezik egy busz ismeretlen szamu, de véges sok vendéggel, akik azonban ragasz-
kodnak ahhoz, hogy szomszédos szobékat kapjanak?

(d) Egy végtelen emeletes szalloda minden emeletén végtelen sok szoba van, mindegyikben
egy-egy vendég. A szélloda igazgatosaga kiranduléast szervez a vendégeknek, amire
mindenkit meghivnak, ezért rendelnek egy végtelen személyes buszt. Hogyan lehet a
szalloda Osszes lakdjanak a buszon iilGhelyet biztositani?
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. Legfeljebb hany metszéspontja lehet egy n csiicst konvex sokszog atloinak a sokszog bel-

sejében?

Beadando feladatok

Felirtuk egy tablara az 1,2,3,...,9, 10 szdmokat, majd valamelyik kettst letordlve vissza-
irtuk a kiilonbségiiket. Ezt addig ismételtiik, amig csak egyetlen szam maradt. Lehet-e ez
a 07 (3 pont)

Jeldlje F), az n-edik Fibonacci-szamot, azaz F| = F» = 1, F, 11 = F,, + F,,_1. Bizonyitsuk
be, hogy

n
ZFiQ = Fy - Fyot1.
i=1
(3 pont)

Bizonyitsuk be, hogy minden pozitiv racionalis szam elGall véges sok kilonbozd % alaku
tort osszegeként (k pozitiv egész). (5 pont)



