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Jend és Béla felvaltva frnak a tizedesvessz6 utan szamjegyeket végtelen sokaig. Jend nyer, ha a
kapott szam racionalis, Béla, ha irracionalis. Kinek van nyerd stratégiaja?

Egy orszagban n varos van. Tudjuk, hogy barmely 2 varos kézott van kozvetlen vonat, vagy busz-
jarat. A buszbérlettel tetszdlegesen sok busszal utazhatunk, a vonatbérlettel pedig tetszGlegesen
sok vonattal. Aladarnak csak az egyik fajta bérletet van pénze megvenni. Igazoljuk, hogy biztosan
tud olyan bérletet valasztani, amelyikkel barmelyik varosbol barmelyik varosba el tud jutni!

Az 22 + 10z 4 20 polinomot véges sok lépésben atalakitottuk az x2 4 20z + 10 polinomma tgy, hogy
minden egyes 1épésben valamelyik egyiitthatot 1-gyel valtoztattuk. Bizonyitsuk be, hogy menet
koézben volt olyan polinom, amelynek van egész gyoke.

Legyen Aj, As,..., A7 egy R sugari korbe irt szabalyos hétszog hét csicsa a kor keriilete mentén
felsorolva. Bizonyitsuk be, hogy

|A1 Az2 + |A1 A7) + | A3 A2 = TR?.

Lehet-e 100 kiilonbozs paratlan szam reciprokosszege 17

Egy 10 x 10-es sakktabla alaku kertben egyes parcelldkban gyomnovények is talalhatok. Tudjuk,
hogy ha egy parcella gyomos volt, akkor az is marad, és ha két oldalszomszédja gyomos, akkor a
kovetkez6 nap 6 is az lesz. Azt tapasztaljuk, hogy néhany nap elteltével a gyom mind a 100 parcellat
benétte. Vajon héany gyomos parcella volt legalabb kezdetben?

Beadandé feladatok

Egy paralelogramma oldalaira kifelé négyzeteket emeliink. Bizonyitsuk be, hogy a négyzetek ko-
zéppontjai maguk is négyzetet alkotnak. (3 pont)

Az alabbi tablazatbol hanyféleképp olvashato ki a MATEMATIKA szo, ha a tabla szélén barhonnan
indulhatunk, és minden lépésben jobbra, vagy lefelé 1éphetiink a szomszédos mezdkre?

MATEMA
ATEMAT
T EMATI
EMATTIK
MATTIIKA
(3 pont)
Bizonyitsuk be, hogy az 1, ..., 2n szamok koziil akarhogy kivalasztva n+1 kiilénb6z6 egészet mindig

lesz koztiik ketts, melyek koziil az egyik osztja a masikat. (5 pont)



