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. Az asztalon van két kupac kavics, az egyikben 12, a mésikban 17 kaviccsal. Jeng és Béla a kiovetkezd
jatékot jatsszak: felvaltva vesznek el kavicsokat, egy lépésben az egyik kupacbol akdrmennyit el lehet
venni (akar az Osszeset is, de legalabb egyet el kell venni). Az nyer, aki az utolsoé kavicsot veszi el
(a két kupacbol osszesen). Béla kezd. Kinek van nyers stratégiaja és mi a stratégia?

. Egy szigeten 100 kaméleon él, minegyik piros, kék vagy sarga szinii. A szigetre érkezé biologusok azt
az érdekes szokast figyelték meg, hogy ha két kaméleon taldlkozik, tidvozlésként megvaltoztatjak a
szintiket. Ha azonos szintiek voltak, akkor egy-egy (kiilonboz8) 0j szinre, ha nem, akkor mindketts
a harmadik szinre. (Egyéb hatéasoktol a szintik nem véltozik meg.) Egyik reggel az egyik biologus
20 piros, 30 sarga és 50 kék kaméleont szamolt Gssze, masikuk este szaz pirosat. Lehetséges-e, hogy
egyikiik sem hibazott szamolas kézben?

. Adjunk meg egy olyan A C N halmazt, amelyre igaz, hogy sem A, sem N\ A nem tartalmaz végtelen
hosszi szamtani sorozatot!

. Igaz-e, hogy minden véges egyszert graf csticshalmaza feloszthato két részre tigy, hogy a graf éleinek
legalabb fele a két rész kozott fusson.

. El lehet-e helyezni az %, %, %, ... oldalhosszi négyzeteket atfedés nélkiil egy 1 oldalhossztusagi négy-
zetbe.

. Irjuk be a negyedsik racsnégyzeteibe a pozitiv egész szamokat ugy, hogy minden sorba és minden
oszlopba minden egész szam pontosan egyszer forduljon elg! (Egy adott szamot persze sokszor kell
hasznalnunk.)

Emlékeztets: 1. zh okt. 22-én 16 6ratol az R108 teremben.
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Beadando feladatok

Egy kerek asztalnal korben il 30 gyerek, egyikiik el6tt az asztalon 30 csokoladé. Egy 1épésben
az egyik gyerek atadhat az el6tte 1év6 csokikbol kettSt a bal oldali szomszédjanak, vagy kettét a
jobb oldalinak, vagy egyet-egyet a bal és jobb oldalinak. Elérhets-e ilyen 1épések sorozataval, hogy
minden gyerek el6tt egy csoki legyen? (3 pont)

Nigéria egy eldugott kis falujaban két nép él, a jorubék és az ibibiok. Minden joruba ismer 6 jorubat
és 9 ibibiot. Minden ibibi6 ismer 10 jorubat és 6 ibibiot. (Az ismeretség kolesonds.)

Kik vannak tobben a faluban, a jorubak vagy az ibibiok? (3 pont)

Adott 100 piros és 100 kék pont tgy, hogy semelyik 3 nem esik egy egyenesre. Mutassuk meg,
hogy alkothato beldliik 100 piros-kék pontpar gy, hogy a parokat 6sszekdts szakaszok nem metszik
egymast. (5 pont)

n idGs holgy mindegyike tud egy pletykat. Ha két holgy beszél egymassal telefonon, akkor az Gsszes
rendelkezésiikre allo pletykat megosztjak egymassal. Bizonyitsuk be, hogy ha n > 4, akkor 2n — 4
telefonbeszélgetéssel megoldhatd, hogy mindenki minden pletykat megismerjen. (3 pont)

Néhany falu a féut mellett szeretné elérni, hogy megalljon naluk a busz. A busztarsasdg azonban
ezen a szakaszon csak egy buszmegallot hajlandé 1étesiteni. Hova épitsék a megallot, hogy Osszesen
a lehetd legkevesebbet kelljen gyalogolni az utasoknak? Az dbran az egyes falvaknal fel van tiintetve
azon emberek szama, akik buszozni fognak, valamint az egyes tutszakaszok hossza.
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(3 pont)

Tegyiik fel, hogy a [0, 1] intervallum legalabb kétszeresen le van fedve véges sok intervallummal,
azaz a [0, 1] minden pontja legalabb két fedSintervallumban benne van. Mutassuk meg, hogy ekkor
a fedGintervallumok szétoszthatok két halmazba tgy, hogy mindkét halmaz intervallumai legalabb
egyszeresen lefedjék a [0, 1]-et. (5 pont)



