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Adott a sikon 1000 pont és egy egységsugari koérvonal. Bizonyitsuk be, hogy van olyan pontja a
kérvonalnak, amelyt6l az 1000 pont tavolsdganak Osszege legalabb 1000.
Adott néhany vektor a sikban, amelyek Gsszhossza 1.

(a) Mutassuk meg, hogy kivalaszthato koziilik néhany, amelyek Gsszegének hossza legalabb 1/6.
(b)* Mutassuk meg, hogy a fenti 1/6 helyett a legnagyobb garantalhat6 hossz 1/7.
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Mennyi a

binomialis egyiitthatok osszege?

Adott 12 darab kiilsére egyforma golyo. Az egyik golyd tomege eltér a tobbitsl, de azt nem tudjuk,
hogy nehezebb vagy kénnyebb-e a tobbinél. Kétkara mérleggel harom méréssel eldonthets-e, melyik
goly6 a kiilonb6z6 és hogy nehezebb vagy kénnyebb-e?

(a) Bizonyitsuk be, hogy a szamegyenes minden raciondlis szama folé emelhets egy-egy T beti
gy, hogy azok nem metszik egymaést.

(b) Mutassuk meg, hogy az Gsszes valos szam f6lé viszont nem rajzolhatok egyméast nem metszd
T betiik.

Egy ejt6erny6s egy 10 km sugaru stri erdében ér foldet. Célja, hogy minél el6bb biztosan elérje az
erdd szélét ugy, hogy az erdén beliili poziciojat nem ismeri. Milyen ttvonalon haladjon?

Beadando feladatok

Adott egy egészelemi négyzetes méatrix, melyben minden sor Osszege oszthatd m-nel. Mutassuk
meg, hogy ekkor a méatrix determinéansa is oszthaté n-nel. (3 pont)

Adott egy 4 x 4-es sakktabla. Bejarhato-e a tabla minden mezGje egy huszarral gy, hogy minden-
hova pontosan egyszer 1éplink? A huszar L alakban 1ép, egy lépésben egyik iranyban két mezdt és
ra merdGlegesen egy mezdt. (3 pont)

Egy szamot teljes hatvdnynak neveziink, ha a™ alakt, ahol a,n > 2 egészek. Bizonyitsuk be, hogy
létezik teljes hatvanyokbdl allé barmilyen véges hosszi szamtani sorozat. (5 pont)



