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Tétel
Az ax + by = c egyenletnek akkor és csak akkor létezik egész megoldasa, ha
(a,b) | c.

Tétel

Az x = a1 (mod my), = as (mod my) kongruenciarendszer akkor és csak
akkor oldhato meg, ha (my,ms) | a1 — as. A megoldas egy modulo [my, ms]
maradékrendszer.

Kinai maradéktétel

Legyenek my, ..., m; paronként relativ primek. Ekkor az
r=a; (modmy),...,x=a; (mod my)

kongruenciarendszer megoldhato, és a megoldas egy modulo mq - ... - my
maradékrendszer.
Az Euler-féle o-fiiggvény

Ha n > 2 egész szam, akkor az 1 és n kozé es@, n-hez relativ primek szamat
@(n) jeloli.

Tétel Ha az n € Z" szam kanonikus alakja n = pi" - ... - pp*, akkor
go(n) =n - (1 — i) . . (]_ _ i) — (qu _pa1—1> . . <p041 _poq—l)
b1 Pk ! ! ! !
Euler—Fermat-tétel
Legyenek a és m > 2 egész szamok. Ha (a,m) = 1, akkor a#™ = 1
(mod m).

A kis Fermat-tétel
Legyen p egy prim és a egész szam. Ha (a,p) = 1, akkor a?~! =1 (mod p).

A kis Fermat-tétel masik alakja

Ha p prim, akkor barmely a egész szamra o = a (mod p).



10.
11.

. Oldjuk meg az alabbi linearis diofantikus egyenleteket.

(a) 43z 4 25y = 98
(b) Tz + 11y = 118

. Egy szazlabt meg akarja szamolni a labait. Azt tudja biol6giabol, hogy

minden szazlabtinak legfeljebb 344 ldba van. Ha 13-asaval szdmolja a la-
bait, akkor 3 marad ki, ha 17-esével szamolja, akkor viszont 10 marad ki.
Hanylabu a szazlabu?

Egy n egész szam 3 maradékot ad 82-vel osztva. Milyen maradékot adhat az
n szam 182-vel osztva?

. BEgy n egész szam 3 maradékot ad 72-vel osztva. Milyen maradékot adhat

102-vel osztva a 2n + 7 szam?
Hatarozzuk meg a ¢(60) és a ¢(11) értékeket.
Oldjuk meg az alabbi kongruenciékat!

(a) x = 108" (mod 19)
(b) z =57 (mod 17)

Mutassuk meg, hogy 35| 424 — 324,

Tekintsiik azt a szamtani sorozatot, amelynek els6 tagja 32, differenciaja 51.
Milyen maradékot ad a sorozat elsd 32 tagjanak szorzata 51-gyel osztva?

Milyen maradékot ad 4647 25-tel osztva?
Bizonyitsuk be, hogy tetszéleges p primre (a + b)P = a” + b (mod p).

Az n szam kettes szamrendszerbeli alakja 110100101101100011011. Hata-
rozzuk meg az n" szam kettes szamrendszerbeli alakjanak utolsé négy jegyét.



