Intervallumgrafok, gérog betiik

Bevezetés a szamitaselméletbe 2
6. gyakorlat

Tétel
Minden G intervallumgrafra x(G) = w(G) teljesiil.

Allitas
Minden G grafra v(G) < 7(G) teljesiil.

Allitas
Minden G grafra a(G) < p(G) teljesiil.

1. Tekintsiik azokat az intervallumokat a szamegyenesen, amelyeknek mindkét vég-
pontja 0 és 7 kozotti egész, a hosszuk pedig 2 vagy 3. Adjuk meg az ezek altal
meghatarozott intervallumgraf egy optimalis szinezését.

2. Dontstik el, hogy az alabbi grafok intervallumgrafok-e.
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3. Létezik-e 5 csuicsi, 8 éld intervallumgraf?

4. Tekintsiik azokat az intervallumokat a szdmegyenesen, amelyeknek mindkét vég-
pontja 1 és 100 kozotti egész szam, a hosszuk legaldbb 1 és legfeljebb 4, valamint
legalabb az egyik végpontjuk paros szdm. Hatarozzuk meg az ezek altal meghaté-
rozott intervallumgraf kromatikus szamat!

5. Egy adott intervallumrendszerhez tartozo intervallumgraf kromatikus szama 10.
Mutassuk meg, hogy ha az intervallumrendszerbdl torliink néhany olyan interval-
lumot, melyek kozt semelyik haromnak nincs kozos pontja, akkor a visszamarado
intervallumrendszerhez tartozo intervallumgraf kromatikus szama legaldbb 8.

6. Hatarozzuk meg az Osszes olyan fat, amely egyben intervallumgraf is.

7. A 2k csucst G egyszerd graftban a nemszomszédos u és v csucsok foka k — 1, az
Osszes tobbi cstics foka legalabb k (ahol k > 1 egész). Mutassuk meg, hogy G-ben
van teljes parositas.

8. Adjunk meg egy maximalis fiiggetlen élhalmazt és cstcshalmazt, valamint egy mi-
nimalis lefogo csticshalmazt és élhalmazt az alabbi grafokban.
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Egy G graf cstcsai legyenek a 100-nal nemnagyobb pozitiv egészek. Két kiilonb6zs
csics pontosan akkor szomszédos G-ben, ha a megfelel§ egészek legnagyobb kozos
osztoja pontosan 2. Hatarozzuk meg v(G)-t és 7(G)-t.

Bizonyitsuk be, hogy a 7(G) < 2v(G) egyenlStlenség minden egyszeri G grafra
teljestil.

Bizonyitsuk be, hogy a x(G) - a(G) > n egyenltlenség minden n cstcst, hurokél-
mentes G grafra teljestl.

Mennyi az a(G) + v(G) lehetséges legnagyobb értéke, ha G tetszéleges 100 csicsi
graf lehet?

Mutassuk meg, hogy ha egy G gréaf valamely parositasa tovibb méar nem bévithets
(azaz nincs olyan él a grafban, melyet hozzavéve parositas marad), akkor legalabb
feleannyi élet tartalmaz, mint G' egy maximalis parositasa.

Legyen G és H két graf ugyanazon a V' csucshalmazon, J pedig az a graf, melynek
csticshalmaza szintén V', élhalmaza pedig G és H élhalmazainak uni6ja. Mutassuk
meg, hogy x(J) < x(G) + 7(H).



