Elszinezés, folyamok

Bevezetés a szamitaselméletbe 2
2020.
10. gyakorlat

Elkromatikus szam

A G graf élkromatikus szama x.(G) = k, ha G élei k szinnel szinezhetdek, de k& — 1
szinnel nem.

Allitas

Tetszoleges G grafra A(G) < x.(G) teljesiil.
Vizing-tétel

Ha G egy egyszeri graf, akkor y.(G) < A(G) + 1.

Koénig-tétel
Ha G egy péros graf, akkor x.(G) = A(G).

1. Hatarozzuk meg az aldbbi graf élkromatikus szamat.

2. Hatarozzuk meg egy 6 csiicstt kor komplementerének élkromatikus szdmat!

3. Hatarozzuk meg a tripla 6tsz0g (vagyis azon graf, melyet ugy kapunk, hogy egy 6t
hosszt kor minden élét harom parhuzamos éllel helyettesitjiik) élkromatikus szamaét.

4. Egy 20 csuest faban 11 cstes foka 1 és a maradék 9 csics foka is azonos (de persze
nem 1). Hatarozzuk meg a fa élkromatikus szdmat.

5. Legyen G paros graf, a G-beli maximalis fokszamot jelolje A. Mutassuk meg, hogy
G-ben létezik olyan M parositas, amely az Osszes A foka pontot lefogja (vagyis
minden A foku pontra illeszkedik M-beli él)!

6. Legyen G olyan 3-regularis egyszerd graf, melyben van elvago él (azaz olyan él,
melyet elhagyva a graf szétesik). Mutassuk meg, hogy ekkor x.(G) = 4.

7. Legyen G 99 csticsii egyszertd graf, melyben minden cstcs fokszama ugyanannyi.
Bizonyitsuk be, hogy G élkromatikus szama pératlan.



10.

11.

12.

13.

Egy 99 csicsi grafnak van két olyan Hamilton-kore, melyeknek nincsen kozos éle.
Mutassuk meg, hogy a graf élkromatikus szama legalabb o.

Mutassuk meg, hogy ha G 9 cstcsu egyszeri graf, akkor x.(G) + x.(G) > 9.

(a) Mutassuk meg, hogy ha G 3-regularis graf, melynek van Hamilton-kére, akkor
Xe(G) = 3.
(b) Bizonyitsuk be, hogy a Petersen-grafban nincs Hamilton-kor.

Bionyitsuk be, hogy tetsz6leges e éli G graf esetén az aldbbiak teljestilnek.

(a) xe(G) +v(G) <e+1
(b) xe(G) - v(G) = e

Legyen G egy 20 csicsu egyszerd graf, amelyben minden pont foka 8. Legyen v a GG
egy tetszoleges csticsa és jelolje G — v azt a grafot, amelyet G-b6l a v (és az Gsszes
v-re illeszkedd él) torlésével kapunk. Bizonyitsuk be, hogy x.(G — v) = x.(G).
Adjunk meg egy maximaélis folyamot az alabbi hal6zatban.
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14. Noveljiik a megadott folyamot, ha ez lehetséges!

. 3(6) »e
7(7) 3(3)
S @ ®t
2(5) 0(2) 4(5) 6(9)
. 2(2) :i

15. Adjunk meg az alabbi halozatban egy maximaélis folyamot (s-bdl ¢-be).
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