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Komplementer graf.

Egy G egyszerii graf komplementerén azt a G grafot értjiik, melyben két csiics pontosan akkor szomszédos, ha G-ben
nem azok.

Izomorfia.

A G, és G4 grafokat izomorfaknak nevezziik, ha a csucshalmazaik k6zott 1étezik olyan kolcsonosen egyértelmid megfe-
leltetés, hogy G1-ben barmely két csiics kdzott pontosan annyi él fut, mint a nekik megfelels csiicsok kozott Ga-ben.

1. El6re megszamozott (cimkézett) n darab pont kézé hényféleképp huzhatunk be éleket gy, hogy
egyszeri grathoz jussunk?

2. Legyenek a G egyszerii graf csticsai az 1,2, ..., 10 szamok, és két kiilonb6z6 cstes kozott akkor fusson
él, ha a két szam kiilonbsége paratlan. Hény 4-hossza kore van a G grafnak?

3. Van olyan G graf, melyben minden cstics foka kiilonbéz6? Es ha a graf egyszert?

4. Dontsiik el, van-e olyan egyszerid graf, amelyben a pontok foka rendre

(a) 1,2, 2,3, 3,3, (b) 1,1, 2,2, 3, 4, 4, (c) 2,3,3,4,5,6,7, (d) 1,3,3,4,5,6, 6.

5. Mi lehet a G graf, ha A(G) <27 (A(G) a G graf maximalis fokszamat jeldli.)
6. Rajzoljuk le az Osszes olyan, paronként nem izomorf, egyszert grafot, melyre

(a) n =4, m=75; (b) n=5,m =3; (¢c) n=5m=T, (d) n=5,m=_8.

7. Egy G graf pontjai legyenek egy kocka csticsai; két pont akkor legyen szomszédos, ha a kockdban a
megfelel§ csicsok él mentén szomszédosak. Az alabbi két graf koziil melyek izomorfak G-vel?

8. Melyek izomorfak az alabbi grafok koziil?
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A G graf cstucsai legyenek az {1,2,3,4,5} halmaz 2-elemi részhalmazai; két csics akkor legyen
szomszédos, ha a megfelel§ részhalmazok diszjunktak. Az aldbbi grafok koziil melyek izomorfak
G-vel?

Mutassunk a komplementerével izomorf 5-, ill. 6-ponta grafot!

Egy n-cstcsi, egyszert grafban minden csucs foka legalabb n/2. Kovetkezik-e ebbdl, hogy a graf
Osszefiiggs?

Egy 100-cstcsi, egyszerd grafban minden pont foka legalabb 33. Mutassuk meg, hogy a grafhoz
hozza lehet venni egyetlen 0j élt ugy, hogy a kapott graf 6sszefiiggd legyen.

Egy 23-csticsi, egyszert grafban minden cstics foka legalabb 7. Mutassuk meg, hogy barhogy vélasz-
tunk ki a graf csicsai koziil harmat, lesz koztiik két olyan, melyek kézott van a grafban tt.

Egy 20-csticst, egyszerti grafban nincs izolalt csics, az egyfoku cstcsok szama pedig pontosan 3.
Mutassuk meg, hogy a grafnak legalabb 19 éle van.

A 20-csticstt G egyszeri grafban 10 cstcs foka legfeljebb 7, a maradék 10 csics foka pedig legalabb
16. Hany éle van G-nek?

A 6-cstcstt G graf hurokélt nem, de tobbszords éleket tartalmazhat. Tudjuk, hogy G barmely két
cstcsanak a foka kiilonbozs. Miniméalisan hany éle van G-nek?

Bizonyitsuk be, hogy egy egyszert graf és a komplementere koziil legalabb az egyik mindig 6sszefiiggs.



