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1. Az abran lathato grafokban keressiink egy-egy maximalis parositast a javitdé utas algoritmussal a
vastag vonalakkal jelolt parositdsokbol kiindulva, valamint adjunk meg egy-egy minimalis lefogd
ponthalmazt is.
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2. Egy G(A, B; E) paros graf két pontosztalya legyen A = {ay,as,...,a9} és B = {by, by, ..., bo}.
Minden 1 <¢ <9 és 1 < j <9 esetén a; akkor legyen szomszédos b;-vel, ha az alabbi métrix i-edik
soranak és j-edik oszlopanak keresztez6désében &llo elem 1-es. Adjunk meg G-ben egy maximalis
parositast és egy minimalis lefogd csticshalmazt.
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3. Tegyiik fel, hogy a G péros graftban a(G) = 21 = v(G) teljesiil. Hany csicsa van G-nek?
4. Mutassuk meg, hogy egy fanak nem lehet két kiilonbozé teljes parositasa.

5. Egy egyszert paros graf mindkét osztalyaban pontosan 5 cstcs van, és minden cstucs foka legaldbb 2.
Igaz-e, hogy a grafban biztosan van teljes parositas?

6. Egy 20-cstcsu G paros gratban 18 csucs foka 5, a maradék 2 csics foka 3. Mutassuk meg, hogy
G-ben van teljes parositas.

7. Egy 11-cstcst faban minden cstcs foka legfeljebb 3. Mutassuk meg, hogy a faban van 4-éld pérosités.

8. Egy 10-cstcsu paros graftban minden cstcs foka 3 vagy 4. Mutassuk meg, hogy a grafban van teljes
parositas.

9. Valaki talalomra szétosztott egy pakli francia kartyat 13 darab 4 lapbdl allé6 csomagba. Bizonyitsuk
be, hogy ekkor mindegyik csomagbol kivalaszthatd egy lap tgy, hogy a kivalasztott lapok kozott
mindegyik fajta figurabol éppen egy legyen (vagyis egy 2-es, egy 3-as, ..., egy asz).
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A sakktéblan talalomra elhelyezve a 32 sakkfigurat azt vessziik észre, hogy minden sorba és minden
oszlopba éppen 4 figura keriilt. Bizonyitsuk be, hogy a figurak koziil kivalaszthato 8 tigy, hogy minden
sorban és minden oszlopban éppen 1 van a kivalasztottak koziil.

Tegyiik fel, hogy a G paros graf minden A szinosztalybeli csicsanak fokszama 6, mig minden B
szinosztalybelié 4. Hatarozzuk meg a G-beli fiiggetlen élek maximélis szaméat, ha a B szinosztély 63
csticsbol All.

A G egyszeri graf kromatikus szama y(G) = 3, és G cstucsainak van olyan 3 szinnel vald szinezése,
amelyben az egyik szint csak egyetlen csics kapja. Mutassuk meg, hogy 7(G) < v(G) + 1.

Egy 100 x 100-as sakktablan kijeloliink 30 mez6t tgy, hogy Osszefliggs teriiletet alkossanak, vagyis
barmely kijelolt mez6bdl el lehessen jutni barmelyik mésikba tgy, hogy oldalszomszédos kijelolt
mezGkre léphetiink at (akarhanyszor). Mutassuk meg, hogy ekkor a kijelolt mezSkon mindig el lehet
helyezni 8 darab 1 x 2-es domin6t atfedés nélkiil tigy, hogy minden dominé a sakktabla két szomszédos
mezGjét fedi le.



