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1. A 39-csticsu F' faban a cstcsok fokszamai csak két kiilonbozé értéket vesznek fel, minden fokszam
vagy di vagy ds. Izomorfia erejéig hatarozzuk meg az Osszes ilyen fat.

2. Az abran egy kirélyi palota alaprajza lathato. A kirdly minden reggel az A jeli lakosztéalyabol sétara
indul a palotaban. A fejébe veszi, hogy séta kozben minden ajtéon pontosan egyszer szeretne atmenni.
Ha ez sikeriilne neki, a séta végpontjat jelolné ki tronteremnek. De mivel sosem sikeriil, az udvari
boles azt tanacsolja, hogy falaztassa be az egyik ajtoét. Van-e a palotaban olyan ajto, aminek a
befalazasa utan méar létezik a kirdly vagyainak megfelel6 séta? Ha igen, melyik szobabdl lehet a
tronterem? (Az ébra a befalazas el6tti allapotot mutatja.)
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3. Van-e az abran lathato G grafnak olyan Hamilton-kore, ami nem tartalmazza az ab élt?
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4. A 100-csticsu G egyszeri grafban minden csucs foka legalabb 51. Bizonyitsuk be, hogy barmely 98
csticshoz van olyan kor, amely azokat tartalmazza, de a kimaradt 2 cstcsot nem.

5. Valaki a BFS algoritmust futtatta az alabbi grafon és leirta, hogy az eljaras milyen sorrendben jarta be
a cstuicsokat. Azonban a leirt sorozatban négy beti olvashatatlanna valt, ezeket [l-ek helyettesitik.
Dontsiik el az alabbiakrol, hogy lehet-e a megmaradt, hidnyos sorozat. Ahol a vélasz igen, ott
egészitsiik ki a sorozatot a hianyzo cstcsok neveivel és adjuk meg a bejarashoz tartozdé BFS-fat.

(a) S,0, D, C, 0,00 (b) 5,0, D, £, 0,0, 0
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6. A p pozitiv valoés paraméter minden értékére hatarozzunk meg egy minimalis 6sszsilyu feszitéfat az
alabbi grafban.
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Az n-csticsu (n > 3) teljes graf élein pozitiv stlyok vannak tgy, hogy minden Hamilton-it egy mini-
malis Osszsulyu feszitéfa. Bizonyitsuk be, hogy ekkor minden feszit6fa minimalis Osszsilyt feszitéta.

Legyenek egy egyszeri graf csicsai az egész szamok 1-t61 20-ig, két kiillonb6zo cstces kozott vezessen él
pontosan akkor, ha a megfelel§ szdmok szorzata oszthato 10-zel. Hatarozzuk meg a graf kromatikus
szamat.
A G grafrol annyit tudunk, hogy pontosan két paratlan kor van benne és mindketts tartalmazza a v
csucsot.

(a) Elsfordulhat-e, hogy G kromatikus szédma 27
(b) Elsfordulhat-e, hogy G kromatikus szama 37
(c) Elsfordulhat-e, hogy G kromatikus szama 47

Legyen G egy olyan intervallumgraf, amely tartalmaz 2013-csticsa kort. Igaz-e feltétleniil, hogy G
tartalmaz 3-cstucsu kort?

Legyenek G csticsai v; j, ahol 1 < 4, j < 3 tetszbleges egész szamok. (Tehat G-nek 9 csticsa van.)
Tetszbleges 4,7, k, 0 € {1,2,3} esetén a v;; és vy, csicsok pontosan akkor vannak Osszekotve, ha
li — k| +|j — ¢| = 1. Hatarozzuk meg az a(G), 7(G), v(G), p(G) értékeket.

Adott egy 10-csucsu és 20-€ld, egyszert, paros graf. Bizonyitsuk be, hogy v(G) > 3.

Egy G(A, B; E) paros graf két pontosztalya legyen A = {ay,as,...,a6} és B = {by, by, ..., b7}
Minden 1 <1 <6 és 1 < j <7 esetén a; akkor legyen szomszédos b;-vel, ha az alabbi métrix i-edik

soranak és j-edik oszlopanak keresztezédésében allo elem 1-es. Adjunk meg G-ben egy-egy maximalis
fliggetlen, valamint minimalis lefogd pont- és élhalmazt.
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Egy zenés-tancos mulatsagon fit-lany parok tancolnak és az utolso szém el6tt az teljesiil, hogy minden
fia legalabb 60 percet, minden lany pedig legfeljebb egy o6rat tancolt osszesen. Bizonyitsuk be, hogy
alkalmas partnervalasztéssal elérhets, hogy az utolsé szam alatt minden fit olyan lannyal tancoljon,
akivel mar korabban is tancolt a mulatsdgon.

A (14-cstcsu és 21-éld) G graf egy hétszog-alapt hasab élhéaloja; vagyis G csicsai azonosak a hasab
csucsaival és két csics akkor szomszédos G-ben (egyetlen él mentén), ha a hasab egyik éle 6sszekoti
6ket. Hatarozzuk meg G-nek az élkromatikus szamat.

(a) Hatéarozzuk meg az alabbi halézatban az {s,d} vagés kapacitasat.

(b) Igaz-e, hogy {s,d} egy minimalis kapacitasi st-vagas ebben a halozatban?
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