Minimaélis vagasok keresése, Nagamochi—Ibaraki-algoritmus

Grafok és algoritmusok
2020.
5. gyakorlat

1. Hatarozzuk meg az alabbi multigraf egy maxvissza sorrendjét és az ahhoz tartozo
Fl, FQ, ... erddket.

2. Hatarozzunk meg a Nagamochi-Ibaraki-algoritmussal az alabbi grafokban egy-egy
miniméalis vagést.
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3. Legyen G = (V, E) egy tetszbleges véges (legalabb 2-cstcst) multigraf. Igazoljuk,
hogy talalhatok wuq,wy és ug, we csicsok gy, hogy uy # wus és d(u;) = A ug, w;)
teljesiil minden i € {1, 2}-re.

4. Legyenek a G graf csicsai uy, usg, ..., U, €8 U1, Vs, ..., Uy, élei pedig uivy, ugvy, .. .,
Up—1Up—1 valamint minden 1 <7 < 5 < n esetén fusson €l u; és u;, illetve v; és v,
kozott. Lehet-e uy és vy (valamilyen sorrendben) a G cstcsainak alkalmas maxvissza
sorrendjében az utolsod két cstucs?

5. Tegyiik fel, hogy ha A(u,v) = d(v) teljesil a G egyszeri graf két kiilonb6z6 u és v
csticsara, akkor a v csiics bizonyosan a vy vagy vy cstcs valamelyike. Bizonyitsuk
be, hogy ha |V (G)| > 2, akkor vy és vy nem szomszédosak G-ben.

6. Tegytik fel, hogy amikor a Nagamochi-Ibaraki-algoritmus segitségével hatarozzuk
meg a G multigraf élosszefliggdségi szamat, akkor a max-vissza sorrendekben az
utolso cstcsok fokszdma rendre 7,9,6,4,7,5,4,8,4,7,9.

(a) Hatérozzuk meg G élosszefiiggbségi szamat, A(G)-t.

(b) Igaz-e, hogy G-nek bizonyosan van olyan legfeljebb 4 elemt X ponthalmaza,
hogy X és a komplementere kozott futo élek szama megegyezik \(G)-vel?



7. Tegyiik fel, hogy amikor a Nagamochi-Ibaraki-algoritmus segitségével hatarozzuk
meg a G multigraf élosszefliggbségi szamat, akkor a max-vissza sorrendekben az

utols6 csucsok fokszama rendre 7,9,4,6,7,7,6,8,6,7,9.
(a) Hatéarozzuk meg G ¢élosszefiigglségi szamat, A(G)-t.
(b) Legkevesebb hény élt kell behtizni G-be ahhoz, hogy a kapott graf 6-szorosan

élosszetiiggs legyen?

8. Tegylik fel hogy a G grafnak legalabb 2 csticsa van, k-élosszefiiggs, de barmely élét
elhagyva mar nem k-élosszefiiggs. Bizonyitsuk be hogy G-nek van k foku csiicsa.



