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. Tegytiik fel, hogy a 4-szeresen élosszefiige6 G gratban u és v két nemszomszédos,
negyedfoku csiics. Bizonyitsuk be, hogy taldlhato u-nak két szomszédja uy és uo,
valamint v-nek két szomszédja vy és vy gy, hogy a G gratbol az uuy, uus, Vv, VU9
élek torlésével és az uvy, uve, vuy, vus élek behizéasaval létrejovs graf 4-szeresen
élosszetiiggd lesz.

. Tegytik fel, hogy a 4-szeresen élosszefiiggd G grafnak u és v nemszomszédos, 6t6d-
foka cstcsai. Bizonyitsuk be, hogy G-nek van olyan uz és vy éle, amelyre az ezen
élek torlésével és egy xy él behizéasaval 1étrejové G — uxr — vy + vy graf 4-szeresen
élosszetiiggd.

. Tegytik fel, hogy a 2k-szorosan élosszetiiggé G graf ¢ darab él hozzdadésaval és
m darab él-k-as 0Osszecsipésével allithato el egy pontbdl kiindulva. Igazoljuk,
hogy G barmely ilyen elGallitasakor pontosan ¢ darab élhozzdadésra és m darab
k-élosszecsipésre van sziikség.

. Tegytik fel, hogy a G 42-szeresen élosszefiiggs gratban egy 2d-edfoki csics kivéte-
l1ével minden cstics fokszama 42. Igazoljuk, hogy G megkaphatd egy d hurokéllel
rendelkezo egypontt grafbol alkalmas él-21-esek Osszecsipéseinek egymaésutanjaval.

. Bizonyitsuk be, hogy tetsz6leges G grafnak pontosan akkor van fiilfelbontasa, ha G
2-szeresen ¢losszefiiggd. (A fiilfelbontas soran egy pontbol indulunk ki, és minden
lépésben egy fiilet ragasztunk a mar elkésziilt grafra. Fiil alatt olyan utat értiink,
aminek a végpontjai a felépitett grafban vannak, a belss csticsai pedig nem.)

. Igazoljuk, hogy egy G egyszerd graf pontosan akkor 2-szeresen pontosszefiiggd, ha
felépithets egy korbdl olyan fiilek egyenkénti felragasztésaval, amelyeknek a két
végpontja kiilonbozé.



