Binomialis tétel, szita formula, skatulyaelv; Keresés
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Binomialis tétel: (v + y)"
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1. Bizonyitsuk be, hogy

()00 (RO G2 (R G0 - 6)

2. Bizonyitsuk be, hogy

3. * Bizonyitsuk be, hogy

(1) +2(3)+3(5) + +n(0) =2

4. * Mennyi a (2 4 v/3)'% tizedesvessz6 utani 43. jegye?
5. Egy osztalyban 30 tanulé van. Igaz-e, hogy

(a) van az évnek olyan honapja, melyben legalabb harom tanulénak van sziiletésnapja?

(b) van az évnek olyan honapja, melyben legalabb négy tanulonak van sziiletésnapja?

Hany tanulo esetén allithatnank, hogy létezik az évnek olyan hénapja, melyben legaldbb
Ot tanulénak van sziiletésnapja?

6. Hat par fekete és hat par kék zokni, amelyeket nem raktak dssze paroséaval, 0sszekeveredett
egy fiokban. Teljes sotétségben hany darabot kell elgvenned a 24 zoknibol, hogy biztosan
legyen koztiik egy Gsszeills par?

Es ha egy kék parra van sziikségiink?

7. Egy osztalyban harom szakkor van: matematika, biologia és kémia. 24 didk jar legaldbb
egyre. Oten vannak, akik biologiara és matekra is jarnak. Ugyancsak oten vesznek részt
biologian és kémidn. Hét olyan ember van, akik matekra és kémiara is jarnak. Harom
szorgos didk pedig mind a harom szakkoron részt vesz. Hanyan jarnak pontosan egy
szakkorre?



10.

11.

12.

13.

Az 1,2, ..., 100 szamok koziil hdny olyan van, ami sem 2-vel, sem 3-mal, sem 5-tel, sem
7-tel nem oszthat6?

Egy 60 f6s évfolyambo6l néhany embernek (legalabb egynek) el kell menni elGadésra,
néhanynak (legalabb egynek) az évnyitora, néhanynak (legalabb egynek) a kocsmaba,
de ezek egyszerre vannak, hanyféleképpen tehetik ezt meg?

10 rablé egy rengeteg lakattal lezarhato ladaba gytjti a rabolt kincset. Ugy szeretnék
a ladat lelakatolni, és kiosztani a kulcsokat (egy lakathoz tobben is kaphatnak kulesot),
hogy barmely 4 rablo ki tudja nyitni a ladat, de ez semelyik 3 rablénak ne sikeriilhessen.
Legalabb hany kiilonbo6z6 lakatot kell venniiik a vasboltban, hogy ezt megtehessék?

* Bizonyitsuk be, hogy barmely 57 egész szam kozott van néhany (legalabb egy, de akar
az Osszes), melyek Osszege oszthato 57-tel.

Gondoltam egy szamot 0 és 31 kozott. Nyilvan ki lehet barkochbazni 5 kérdéssel. Adjunk
meg elére 5 kérdést gy, hogy az azokra adott valaszokbdl kitaldlhatd legyen a gondolt
szam!

Adott az A[l : n] csupa kiilénb6z6 egész szamot novekvs sorrendben tartalmazo tomb.
Adjunk hatékony algoritmust egy olyan i index meghatarozasara, melyre Afi] = i, feltéve,
hogy van ilyen i. Igyekezziink minél kevesebb elem megvizsgalasaval megoldani a feladatot!



