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Tétel. Az ax =b (mod m) kongruencianak akkor és csak akkor létezik megoldasa, ha (a, m)b.
Tétel. Ha az ax = b (mod m) kongruencia megoldhato, akkor a megoldasszama (a,m).

Def. Rogzitett m > 1 egész esetén a T' C 7Z halmaz teljes maradékrendszer modulo m, ha T minden m szerinti
maradékosztalybol pontosan egy elemet tartalmaz.

Def. Rogzitett m > 1 egész esetén az R C 7 halmaz redukalt maradékrendszer modulo m, ha R minden m-hez relativ
prim m szerinti maradékosztalybol pontosan egy elemet tartalmaz.

Def. Tetszbleges n € Z* esetén ¢(n) jeldli az {1,...,n} szamok koziil az n-hez relativ primek szdmét.

Tétel. Ha az n € ZT szam kanonikus alakja n = p{'p5? - ... - pp*, akkor

sa<n>:n.(l_pll)(l_pl?).....(l_plk).

Tétel. EulerFermat-tétel (a,m) =1 = a?(™) =1 (mod m).
Tétel. A kis Fermat-tétel Ha p prim és (a,p) = 1, akkor a?~! =1 (mod p).
Tétel. A kis Fermat-tétel méasik alakja Ha p prim, akkor barmely a egész szamra a? = a (mod p).

1. Oldjuk meg az alabbi linearis diofantikus egyenleteket:

(a) 43z + 25y = 98
(b) 7z + 11y = 118
(c) 64x + 26y =4

2. Hatarozzuk meg a ¢(60) és a ¢(11) értekeket.
3. Oldjuk meg az alabbi kongruencidkat!

(a) = =108 (mod 19)
(b) =599 (mod 17)

4. Bizonyitsuk be, hogy tetszdleges n természetes szdmra ¢(n?) = np(n) teljesiil.
5. Mutassuk meg, hogy 35| 424 — 324,
6. Bizonyitsuk be, hogy 11 | n'* + 10n és 42 | n7 — n teljesiil tetszdleges n € N esetén.

7. Hatéarozzuk meg 253633

utols6 két szamjegyét.
8. Bizonyitsuk be, hogy tetszdleges p primre (a + b)? = a? + b (mod p).
9. Mely n természetes szamokra igaz, hogy ¢(5n) + ¢(3n) = To(n)?

10. Mely n szamokra lesz ¢(n) primszam? Mikor lesz p(n) paratlan?



