Szinezés

A szamitastudomany alapjai
7. gyakorlat

Kromatikus szam

A G egyszerd graf cstucsainak egy szinezésén szineknek a cstucsokhoz vald olyan
hozzéarendelését értjiik, melyben szomszédos cstucsok kiilonb6zé szint kapnak.

A G egyszeri graf kromatikus szama x(G) = k, ha G k szinnel kiszinezhetd, de
k — 1 szinnel nem.

Klikk
A G gréf egy teljes részgrafjat klikknek nevezziik. A G-ben talalhato legnagyobb
klikk méretét w(G)-vel jeloljiik és a graf klikkszamanak nevezziik.

Allitas
Minden G grafra w(G) < x(G) < A(G) + 1 teljesiil.

Paros graf
A G grafot parosnak nevezziik, ha 2 szinnel szinezhetd, azaz x(G) < 2.

Allitas

A G graf akkor és csak akkor paros, ha nem tartalmaz paratlan hosszi kort.

1. Hatarozzuk meg az aldbbi grafok kromatikus szamat!

2. Legyen V(G) = {1,2,3,...,100}, és legyen ij € E(G), ha |i — j| < 7. Mennyi az
igy meghatarozott G' graf kromatikus szama?

3. Készitsiik el a G gréafot egy 7 hosszi korbél tgy, hogy hozzaadunk a korhoz (;) Uj
cstcsot, és az 1j csticsok mindegyikét a kor harom pontjaval kotjiik 0ssze gy, hogy
semelyik két 11j csticsnak se ugyanazok a korbeli cstucsok legyenek a szomszédai.
Hatarozzuk meg a G graf x(G) kromatikus szamat.

4. Mik azok a véges, egyszeri G grafok, melyekre y(G) = 3 és tetsz6leges e € E(G)
esetén (G —e) < 37

Milyen véges, egyszerti G grafra teljesiil, hogy x(G) = 3 és tetszbleges v € V(G)
esetén (G —v) < 37



5. Legtfeljebb mennyi lehet egy legfeljebb 100-él egyszert graf kromatikus szama?

6. Tegyiik fel, hogy G egy 100 ponti, egyszerd graf, melynek komplementerében a
maximélis klikkméret w(G) = 10, és G egy v pontjanak foka pedig d(v) = 92.
Mutassuk meg, hogy a G kromatikus szamara fennéll a x(G) > 11 egyenl&tlenség.

7. Tegyiik fel, hogy az 500 cstcst, egyszerd G grafnak 450 olyan csticsa van, amelyek
egyikének a fokszama sem tobb 49-nél. Igazoljuk, hogy G kromatikus szamara
X(G) < 50 teljestil.



