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Def. Egy G grafot k-szorosan (pont)isszefiiggdnek neveziink, ha legalabb k+1 pontja van, és akarhogy hagyunk
el beldle k-nal kevesebb pontot, a maradék graf 6sszefiiggd marad. A legnagyobb olyan k szamot, amelyre még
a G graf k-szorosan Osszefiiggs, k(G)-vel jeloljiik.

Def. Egy G grafot k-szorosan éldsszefliggének neveziink, ha akarhogy hagyunk el beléle k-nal kevesebb élet, a
maradék graf Gsszefliggd marad. A legnagyobb olyan k szamot, amelyre még a G graf k-szorosan élosszefiiggs,
A(G)-vel jeloljiik.

Allitas: A G graf akkor és csak akkor k-szorosan Osszefiiggs, ha legalabb k + 1 pontja van, és barmely két
pontja kozott létezik k£ pontidegen 1t.
Allitas: A G graf akkor és csak akkor k-szorosan élosszefiiggs, ha barmely két pontja kozott 1étezik k élidegen tt.

Frobenius-tétel: Egy G = (A, B, E) paros grafban akkor és csak akkor van teljes parositas, ha |A| = |B|
és minden X C A részhalmazra | X| < |N(X)| teljesiil.

Hall-tétel: Egy G = (A, B, E) paros gratban akkor és csak akkor van A-t lefedd parositéas, ha minden X C A
részhalmazra | X| < |N(X)| teljesiil.

1. Hanyszorosan Osszefiiggd

(a) egy fa;
(b) egy kor;
(c) egy teljes graf?

2. Hanyszorosan Osszefiiggéek az alabbi grafok?

Mutassuk meg, hogy egy haromszorosan Gsszefiiggs grafban mindig létezik péaros hosszusagu kor.
Hatarozzuk meg azt a legnagyobb k szamot, amelyre a K, ,, teljes paros graf k-szorosan Osszefiiggs.

Bizonyitsuk be, hogy a K, graf (n — 1)-szeresen élosszefiiggs, de n-szeresen nem.
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A 10-csucsu teljes grafnak legfeljebb hany élét lehet elhagyni gy, hogy a maradék graf 4-szeresen élosszefiiggd
legyen?

7. Minden k > 1 egészre mutassunk olyan egyszert grafot, amely k-szorosan élosszefiiggd, de csak egyszeresen
Osszefiiggds.

8. Mutassuk meg, hogy egy fanak nem lehet két kiilonb6z6 teljes parositésa.

9. Egy 12 fiubdl és 12 lanybol allé tarsasaghban mindenki legalabb 6 embert ismer az ellenkezé nemitiek koziil
(az ismeretségek kolcsonosek). Bizonyitsuk be, hogy ekkor az egész tarsasig egymadst ismerd fit-lany
parokba allithato.



10.

11.

12.

Egy kirandulason a résztvevé n hazaspar kozott akarunk szétosztani 2n kiilonboz6 csokoladét ugy, hogy
mindenki egyet kapjon. Tudjuk, hogy mindenki legalabb n fajtat szeret a csokoladék koziil, és hogy
minden csokoladét minden hazasparnak legalabb az egyik tagja szereti. Bizonyitsuk be, hogy a csokoladék
kioszthatok gy, hogy mindenki olyat kapjon, amilyet szeret.

G egy péros graf, A és B osztalyokkal, és minden X C A halmazra |N(X)| > |X| — 1. Bizonyitsuk be,
hogy G tartalmaz olyan parositast, ami A-t egy pont kivételével lefedi.

A villamosmérnok-hallgatok szaméra beiizemeltek néhany szamitogépet. Minden hallgatonak legalabb 10
gépre van belépési jogosultsidga, minden gépen pedig legfeljebb 7 hallgaténak van felhasznaléi fiokja. Igaz-
e, hogy ekkor bizonyosan leiiltethetiink minden villamosmérnok-hallgatot egy-egy kiilonb6z6 szamitogéphez
gy, hogy mindenki olyan géphez iiljon, amire be tud lépni?



