1. MAT A1b vizsga. 2012-12-19 Neptun:

1.

Egészitsiik ki az alabbi allitasokat (definiciokat, tételeket)

ugy, hogy igazak legyenek. (18 pont)

a)

b)

d)

f)

9)

h)

Mikor 07
ab = 0 pontosan akkor, ha ............. ... ... ..o

a x b =0 pontosan akkor, ha ........... ... ... ... ...

abc = 0 pontosan akkor, ha ................ ... ...,

A fiiggvényhatdrérték definicidgja: Tegyiik fel, hogy az f
fliggvény értelmezve van. ..

Azt mondjuk, hogy f hatdrértéke az a helyen L, az-
az lim f(x) =L, ha...
r—ra

Darboux-tétel: Ha a és b olyan intervallum pontjai, ame-
lyen az f fiiggvény ...

akkor az ...l fliggvény az a-beli és
a b-beli értéke kozt minden értéket folvesz.

Bolzano-tétel: Ha a és b olyan intervallum pontjai, amelyen
az f fliggvény ...

akkor az ...l fliggvény az a-beli és
a b-beli értéke kozt minden értéket folvesz.

Lagrange kézépértéktétele: Legyen az f fliggvény. ..

Ekkor létezik az (a,b) intervallumban legalabb egy
olyan ¢ pont, amelyre. ..

Természetes alapu logaritmus:

Inz:=...

Inverz fligguvény derivdltja: Legyen f az I intervallumon
értelmezett ........... ... fliggvény. Ha f az [
minden pontjaban diffhato, és f’ az I-n ... ,

akkor f~! az értelmezési tartomanya minden pontja-
ban differencialhato, és

(f™) (@) =

Lokdlis szélséérték:  Tegyiik fel, hogy f” folytonos
az x = c pontot tartalmazé nyilt intervallumon. Ha
................... és .......c..ceiiee..., akkor f-nek
lokélis maximuma van az x = ¢ pontban.

Newton—Leibniz-tétel 1. rész: Ha f ............ az [a, b
intervallumon, akkor az

F(x):/”i“...

figgvény  ............ az  [a,b]  intervallumon,
............ az (a,b) intervallumon, tovabba igaz a
kovetkezs Osszefiiggés:

Név:

2. Minden allitas mellé irjuk oda azoknak az dbradknak a be-
tdjelét (A, B, C vagy D), amelyiken &brazolt fliggvényre az
allitas igaz. Ha egyikre sem igaz, irjuk oda, hogy EGYIK
SEM. (Az A abran lathato fliggvénynek az @ = 0 és © = 2
egyenes aszimptotéja, az 4brak racsvonalai 1 egységre vannak

egymastol.)

|

Tl T 1N

(8 pont)

\J Y N

A B C

(a) A fliggvénynek van hatarértéke az x = 1
helyen, de ott nem folytonos:

(b) A fiiggvény folytonos az x = 1 helyen,
de ott nem differencialhato:

(c) A fiiggvény differencialhat6 az x = 1 helyen,
de ott nem folytonos:

(d) A fiiggvény folytonos a (0, 2) intervallumon,
és korlatos:

(e) A fiiggvény integralhato a [0, 2]
intervallumon:

3. Alahuzassal jeloljik meg a (hatarérték-szamitas szerinti)

hatarozatlan alakokat az alabbiak koziil (I/N)!

(2 pont)

z0z0c-0r-0«0 <0

4. Milyen tavol van a P(1,2,1) pont az x = 2t — 1, y = 1,

z =1+ 1 egyenestol?

(8 pont)

5. Oldjuk meg a z = z* egyenletet! (atmutatds: érdemes

trigonometrikus alakkal szamolni)

(8 pont)



6. Végezziik el az alabbi szdmitasokat!

1. 1 Inx =
mi{%ﬁx ne 0 differencidlegyenletnek az y(xr) = xsinz fiiggvény egy

megoldasa! (8 pont)

2
(11 pont) 7. Mutassuk meg, hogy az zy” — 2y + (v + E)y =

v
2. / sin? zdx =
0

8. Melyik igaz, illetve hamis (I/H) az aldbbi egyenlGségek

koziil? (2 pont)
1 1
L/lyu:ZmMﬂ+C L]
1 1
o2t 2‘/7dx:fln|x|+c -
3. / e +1 dz = (helyettesités: ¢ = e”) 43: !
e

1 3 6
3./dezzlnv6x2+0 D

1
4. / Inxdz =
0

9. Bizonyitsuk be, hogy ha f folytonos az [a, b] intervallumon,
és F egy primitiv fliggvénye, akkor (5 pont)

b
/f:F@—F@)



