1/2. MAT A1lb vizsga. 2007-01-03 Neptun:
1. Egeészitsiik ki az alabbi allitdsokat (definiciokat, tétele-
ket) gy, hogy igazak legyenek. (222 pont)

a) A figguényhatdrérték a végtelenben: Azt mondjuk,

hogy f hatdrértéke a végtelenben végtelen, azaz
lim f(z) = oo, ha...
r—0o0

b) Kis ordo:

fliggvény, amint x — co (azaz f =

Az f fiiggvény kisebb rendd, mint a g¢

0(g)), ha

¢) Mdsodik derivdlt teszt: Ha az f fliggvény
az I intervallumon és az I-n f” < 0, akkor

2. Igazak-e az alabbi allitasok? Irjunk I vagy N betit a
négyzetbe, valaszunkat nagyon réviden indokoljuk! Ha a
valasz ,N”, javitsuk ki az allitast! (6 pont)

a) Ha az f fliggvény a J intervallumon invertalhato, akkor

]

szigortian monoton is J-n.

b) Egy valos egylitthatos polinom mindig felirhaté valos

linearis tényezdk (valos gyoktényezdk) szorzataként! D

¢) Ha a H C R halmazon az F és G fliggvények derivaltja
egyarant az f fiiggvény, akkor van olyan C' € R szam,

G(z) +C. []

hogy minden = € H esetén F(z) =

3. A (8,0,2) vektort bontsuk fel a (3,1,2) vektorral par-
huzamos és merdleges vektorok Gsszegére! (4 pont)

4. Derivalas segitségével igazoljuk, hogy arshz = In(x +
x2+1). (4 pont)

5. Szamitsuk ki az y > 0, y > x — 2, y < \/x tartomanyok
ko6z0s részének teriiletét minél egyszeriibb modon! (5 pont)

Név: Elsado:
6. Az fﬁ/2 ctg 2/ sin? 2 dz hatarozott integralban végezziik

el az u = ctgx helyettesitést, és megfelelGen irjuk at az
integral hatarait, végiil szamitsuk ki. (5 pont)

7. Derivalhato-e, és ha igen, mennyi a derivaltja az f
fiiggvénynek a 0 helyen, ha f(0) = 0, és  # 0 esetén
f(@) =z +2%sini. (5 pont)

8. Irjuk fel a /1T + x fiiggvény = = 3 ponthoz tartozo teljes
differencialjat, és ennek segitségével adjunk becslést /4,1
értékére. (Zsebszamologép nem hasznalhato!)

(5 pont)
9. Végezziik el az alabbi szamitasokat! (112483 pont)
a) arcsinsin ¥ =

b) th(arsh(3/4)) =

1
1

c)/ —dz =
O x

)/ 322 + 3z +2 A —
Braz+r+1l

e) /de:

(szamoljuk a masik oldalon)



