MAT A2b — 1. p6tZH. — 2013. majus 10.

1. Végezziik el az alabbi szamitésokat! (9 pont)

a) Hatarozzuk meg az aldbbi méatrix alapvets altereinek di-
menzidjat!

11111
A=12 2 2 3 3

333 3 4
dim(S(A)) =...  dim(O(A)) =...
dim(N(A) =... dimW\V(AT) =...

b) Tegyiik fel, hogy a 4 x 4-es A matrixra det(A) = 4. Ekkor
det(A™?) =... det(2A)=...

¢) Ismerjiik egy paraméteres egyenletrendszer bévitett mat-
rixdnak egy 1épcsds alakjat. A paraméterek milyen értékei
esetén lesz az egyenletrendszernek 0, 1 vagy végtelen sok
megoldasa.

1 2 a |1
0 a—1 2|2
0 0 b |1

d) A Cramer-szaballyal hatarozzuk meg az Ax = b egyen-
letrendszer x3 ismeretlenének értékét, ahol
11 1 0

7b:

1
0
A= 1
1

0
0
0

i )

0
0
1

e) Trjuk ol a tér z-tengely koriili 60°-os forgatasanak matri-
xét!

2. Igaz, vagy is hamis? I/H (j6 vilasz = +1, rossz valasz =
—1 pont, az 6sszpontszam nem lehet negativ) (10 pont)

Ha egy n-ismeretlenes egyenletrendszer harom egyenletbdl &ll,
akkor az oszlopmodell szerint pontosan akkor oldhaté meg
tetsz6leges jobb oldal esetén, ha a vektoregyenlet bal oldalan

szereplS vektorok kozt van harom linearisan fiiggetlen.

Kilonb6zé maéatrixoknak kiilonbozé a redukalt

alakjuk.

lépcsis

[]

Egy lineéris egyenletrendszer nem konzisztens (nincs megol-

Elemi sormitiveletek kdzben az oszloptér nem valtozik.

déasa), ha tobb egyenletbdl all, mint ahany ismeretlenes.

Ha egy 8-ismeretlenes egyenletrendszer csak 5 egyenletbél &ll,

[]

Egy linearis egyenletrendszer megoldasai alteret alkotnak.D

akkor végtelen sok megoldasa van.

A valos A, x, méatrix sortere altere R"-nek.

Az [A|b] matrixt egyenletrendszer pontosan akkor oldhatd

[
[
L]

meg, ha b benne van A oszlopterében.
Ha AB = O, akkor A = O vagy B = O.
Ha AB = AC, akkor B = C.

Név:

Gyakvez.:
3. Szamitsuk ki az aldbbi matrix inverzét elemi
sormiiveletekkel! (4 pont)
1 1 0
0 1 3
0 2 5

4. Az A lineéris leképezés matrixa a B = {(1,0),(2,1)} ba-
zisra vonatkozdan:
1 2
N

Irjuk fel e leképezés standard bézisra vonatkozo Ag
matrixat! (5 pont)




5. Valasszunk ki a vi = (0,1,2,1), vo = (1,2,0,1), v3 = 2 11

(1,0, -4, —1), v4 = (1,3,2,2) vektorok &ltal kifeszitett altér- 7. Az A = |1 2 1| matrix 4 sajatértékéhez tartozo sajat-

bél egy bazist, és irjuk fel az Ssszes vektor e bazisra vonatkozo 11 2

koordinatas alakjat! (6 pont) vektora (1,1,1), az 1 sajatertékhez tartozo két sajatvektora
(—=1,0,1) és (—1,1,0). Ennek alapjan irjuk fel a matrix 6sszes
sajatvektoréat a sajataltereik megadasaval. Kivalaszthaté-e az
A matrix sajatvektorai koziil egy ortogondlis bézis? Ha igen

valasszunk ki egyet! (4 pont)
0 1 2

8. Hatarozzuk meg az A = |—-2 —3 —4| maétrix sajatér-
1 1 1

tékeit és a hozzajuk tartozo sajataltereket! (8 pont)

6. Ismerjik az A matrix alabbi LU-felbontast! Segitségével

oldjuk meg az Ax = b egyenletrendszert, ahol (4 pont)
2 0 1 1 0 02 0 1 1
A=|2 1 2{=(1 1 0/1]0 1 1|, b=|-2
4 1 4 2 1 1110 0 1 -1



