13.

12.

13.

14.

15.

17.
20.

Hatarozott integral (megoldasok)

e R CEE P (I
43 5\2 3/ 3\4 3/ 5 4/ 60
2
n

1

A jobb végpontokat valasztva: f(§;) =+

1 LN | . (n+Dn 1
/Oxdf’f’nlg&iz;n‘n%ﬂ%ow,
1
3- ) 4. 4

2 2 4 0

d —_= _ :———:2
Jy @ [20 2 2
I4
/(5:1:3+1) d:c[4+x] — 324,
0

2
A T 13.2 (6) tételt alkalmazzuk: a [2,4] intervallumon az e”* és a sinil—x

fiiggvény is monoton csokkend, igy

2 . TX _ _
0<e™® smjge 4 tehat 0<T<2e7?.

-1
Az integral-kozépértéktétel alapjan /4 3z2dx = 3¢% - (=1 — (—4)).

-1 B
Mivel / ) 32 dx = [:1:3]7111 = —1—(—64) = 63, ezért 63 = 9¢?, azaz c = +/7.
A [—4,—1] intervallumba a ¢ — —/7 érték esik.

22 2
c—= —57 = 7,837. 10. c— arccos,/z. 11. ¢ = arcsin —.
288 4 s

2 2

c1 = arcsin —, co = 7 — arcsin — .
T s

. AL
= lim |arcsin—| —

2
/dl‘ il
; /1 _ (ac/2)2 b—2—0 210 2

1

O |

a_l)i_IIQl_O [5(x + 2)1/5}?3 4 b—}i—%lﬂ—o [5(x + 2)1/5}2 =5(1+ %).
%alirﬂo/;:cédx& 16. /_113621/361:66.

154. 18. V3. 19. Nem konvergens.
Parcialis integralas utan 2. 21. 2.

13.1



13

Hatarozott integral

22,

23.

25.

27.

29.
30.

31.

33.

34.

37.
40.
42.

43.
44.

45.

/OOO e Ydr — lim [—e_x}z — lim (—e_b + 1) = 1.

b—o0 b—o0
Nem k 24, by
em konvergens. . —— |arctg — + = | .
& 2v/3 V3 2
1
Nem konvergens. 26. —3
1
1, (mert lim vl 0.) 28. Nem konvergens.
r—0o0 el
1
In2°

A sinz — cosz korlatossaga miatt lim e “(sinx — cosx) = 0. Ezért az im-
Tr—00

1
proprius integral értéke: 3

1
2. 32. .
Inzxdr = lim [zlnx — CC]Z =blnb—>b— lim (alna — a).
a—-+0 a——+0
Mivel lim alna — Tim % — Jim /% 0. ezért blnb— b — 0, amibol
a—-—+0 a——+0 1/(1 a—+0 —1/@2
a keresett b-re b = e.
1 15 ™ s
321 —-— ——. 35. —. 36. —.
( ln4) 4 2 NG
Nem konvergens. 38. Nem konvergens. 39. 2.
T
— . 41. 6.
4

Jr

/4 dx /2 dx +/3 dx
Ufle=2le—3 N \Je-2)B-2) 2 J@-2B-2)

+./34 (x_Z?(x_g) ——In(3—2v2) + 7 +1n(2v2+3) = In(12v2+17) +7 ~

~ 6.667 .

01 11
Divergens, mivel a / — dz ( és a / — d:zc) integral divergens.
-1 0 x

oo 1 1-p@ 1
p>1: / ~ de = lim [x ] -
1 L-p|y

xP a—00 P p—l
o 1 ) P
p<l: / — = lim = 00
1 P a1l —pl,

> 1 . a
p=1: /1 Edw:alingo[lnmh:oo.

Az el6z6 feladathoz hasonloan.
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. Hatarozott integral

46.

47,

48.

49.

50.
54.

55.

56.

60.

61.

62.

3 d 1 V10
A keresett T teriilet: T = /0 5 i 1= 3 [In(2z + 4)]8 = 1In -
99
5

A fiiggvény grafikonja az [1, %) intervallumon az x tengely alatt, a (\3’/§, 2}
intervallumon az x tengely felett halad. Ezért a keresett 7' teriilet:

V3 2

1

T—— /(:U3—3)da:+ /(a:S—S)d:c: ; (18V3-19).

1 3
A fiiggvény a [0, 1) intervallumon az x tengely alatt, az (1,2] intervallumon
az x tengely felett halad. Ezért a keresett T tertilet:

T—/()15h(x—1)dx+/12sh(x—1)da:2(ch1—1).

1 2+ 442 4

165, 51, 2T V2 52. . 53. 20

15 3 4 9

A fiiggvény grafikonja a [0,2) intervallumon az = tengely felett, a (2, 4] inter-

vallumon az x tengely alatt halad. Ezért a keresett T teriilet: T =
9 4 31:—2 2 393—2 4 64
1=3" e~ [ (1-372) do — |o - S P
X =, ) dr Tws, Y m3), 9m3
A fiiggvény grafikonja az [1,2) intervallumon az x tengely alatt, a (2,¢| in-
tervallumon az = tengely felett halad. A keresett T teriilet:

T /21 ap +/61 Tdr—3—(e+1)In2
= — n-—axr n-—ar — — L€ nz.
1 2 2 2
52 8 1

57. —. 58. 20. 59. —.
3 ) 20

d
Legyen 1 —x = cos’ t; dit; — 3cos?tsint.

3
3 3
Haxl—(é—) ,akkorcost\é_,tg.
1\3 1
Haazl—() ,akkorcost:—,t:z
2 2 3
77/.3 3/2 /3
T = / (1—{1—00824 >3(:032tsint /(l—sin?’t)3cos2tsint:
/6 7r'/6
[ s, 3/ sm4ry s3] 2v3-8 o«
— CO8 t—(t— >+ - —
16 4 16 |, 64 32
44 6 4 65 - e
T [g-de— [ - de 1 .
p BTy e TR
1 —1)2
2. 63. —sh6. 6a. e
2 5e(1 +1nb)
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13.

Hatarozott integral

65.

66.

67.

68.
69.

70.

71.

72.

73.

74.
75.

76.

77.

78.

2 - . ) . . 1
Az y = 22 — 1 egyenleti parabola és az x-tengely metszéspontjai _ﬁ7 0],
1 7 2/2
—,0),igy T = /ﬁ(2x2—1)dx\/—.
V2 /-3 3

1+V2 1 22 1

1
22
T/21—2:E \3/_

4 /1 4 14 4
T = (3—1‘ >dac 3 — —In12.
1/3\ 3 3x 18 3

Szimmetria miatt (1. az abrat)

V2
T:Z-/ (322 — 2 — %) dx t

&\

24 —
12 / ot — 322+ 2)do — 2U-8v2

2 8 x? 2
T2 (-t ) de- ( —>.
0 <x2+4 4) AT

T — / 1—x— 1—2\/_+x))da:f§

Az y*> = z+3 egyenletii parabola az x tengelyre szimmetrikus és azt a (—3,0)
pontban metszi. A feladatbeli két gérbe metszéspontjai: (—2,—1) és (6,3).

Ezért:
T=2- / vr+3 d:z:+/ < x+3—>da:
Egyszerubb a teriilet kiszamfitasa, ha az x-t tekintjiik y fiiggvényének. Ekkor

T = / 2y — (v —3))dyg32

Egyszertibb az y tengely és a gorbék kozotti teriiletek kiilonbségét kiszamitani:
4

Y RCN RN YT

Egyszertibb a szamltas ha az y tengely és a gdrbék kozotti teriiletek kiilonbségét

8
vesszilk: T = / ( 2+ 1— 2) dy:g'

Az x-et tekmtjuk Y fuggvényének. A /y =2 —y egyenlethél y = 1.
3
T / (@—y)— ¥5)dy=
V) dy = 5

1.4



13.

Hatarozott integral

79.

80.

81.

82.

83.

84.

85.

86.

88.

89.
91.

a a 2
T — 2v/a? — 2?2 dx — 4/&1/1 - (:c) dzr. Legyen f — sint; ekkor t; —
—a a
to )
0, t2 —arcsinl — — és T — 4/ a\/l—sm tacostdt = 4a’ / cos’ tdt =

t1

/2
T = /26\/ 1-— —2 d:z: — =sint helyettesitéssel T = 4ab/ cos® dt = abr.
a

x
Az integralas kozben 1= sint helyettesitést alkalmazva

T/_Zi(—%ﬂ) dm2/02\/§ (_2%\/@) dr —

2 23 16
—2:1;+8arcsin£+2-:c 1_(m) T 4\/_
4 4 . 3

>1
o

2

A két kor metszéspontjainak koordinatai: x; = —v/3, 29 = /3. Ezért a
keresett, teriﬂet x- tengely feletti része:

T1f2/ (2 —1\/4 — 22 d:c+2/ V4 — 2?2 dr =

5 V3
r X x
— 4|z —arcsin = — /1 — (= 4
[x ar031n2 9 (2) +

2

x x\2
arcsm§+§ 1—(2) ] =
V3

— /3 - =
A keresett T' teriilet az x-tengely alatti félkor teriiletének és T1-nek Osszege:

9 4
T:2w—1+2\/§:1+2¢§.

T = / 3213 — 3:52/3) x:g.

20
71'/2 22 T2 2
7/ x—sm — 4 cosx = — —1.
2 , 8
/2 5
T = /(COSZL’—(4£L’2—7T?))dl’:2+*7T3
3
—7/2
4 4
3—e. 87.T:/0xe$d:1::3e + 1.
2 1 15
T:/ 162 — - 4%) d 32(1—) iy
0( T ) o In4 Jr11124
9 90. T O
In4 In4

A gorbek metszéspontja: x = 1, igy:

9 4
T / Iz | 9 _3%) g — 2 — 2
5 + 3)d:1; PR

13.5



13. Hatarozott integral

92.

93.
94.

95.

96.
97.

98.

99.

100.

103.

105

106.

109.

111.

A gorbék metszéspontja z — 3 (1. abra):

T /3: (mg ~(1- 21'—3)) dr —

= — In2-1).
ln2+6(n )

2(e? 4+ 1).
4(Ind —1).

3 9 o
T:/ 1na:da:+/ <1nx—21n> der =4.
1 3 3

3—e. (L. 12. 98.)

A metszéspontok az x1 =1, x9 = 2, x3 = 5 helyeknél vannak.
2 5 _

T:/ lnxdaz’+/ 1n8 3xd:c:4(ln4—1).
1 2

A metszéspontok az x1 =1, xo2 =9 helyeknél vannak.
9
T - /1 (1n2 3 _ In? ;’j) dz — 20103 — 16. Lasd a fenti jobboldali dbrét.

2T
z = a(l — cost), T:/0 a?(1 — cost)? dt = 3a’n.
1 4
- 101.a?r. 102. —.
6 3v3
3ab
%, 1 12.24. 104. —a?7(n? — 12) /48,
/3 21v/3—-8—-2
.z = 3cos’tsint, T:/ (1 —sin®t)3cos® tsint dt = V3 T
/6 64
2
a?(15v3/8 — 1 — 7). 107.7 — %. 108. 24~ .
1 r2nm 2\ 2
T = 5/0 a?dp = a®r. 110. (;;) , (11 = r(e1))-
ala —ry) a’m
—_ = . 112, —-.

13.6



13. Hatarozott integral

113.

115

116.

117.

119.

120.
123.

124.
126.

127.

130.
133.

134.

137.

2 2

a T a

- 114. = | — +v?).

4 2(2+ )
2T

d
A 12.157. szerint T — %/ Y — (L 11.157)

0(1+%cosg0)

1-1 Ty

S T L
3v3

1 .-
5 sin 2

2 T LA 2aurctg Ttg =
I+ 5cosp /12_(1/2) 1L+35 2 .
e %Tﬂ 37

1 1 do 1 v 1 1T
T3 [ —dp= t w o]’ -
2 (1-+ cos)? L ) costy 4 8y T3 5] 4

s a

12
12 — (1/2)

4a? 118 r? — a?
3 T4b

, (1= r(p1)).

a /2
w35

a?b?

© + b2 cos? o

1
3a’T . 121.7 — G 122.a%T.

dy = 2ab

1 /2
t =tg(p)reT = 4-5 /0 ol

abm.

z — a(l — cost), y — asint, zy — xy — a®(tsint — 2 + 2cost), amirdl
kimutathat6, hogy mindeniitt nempozitiv. T — 3a>7.
2 V2

=. 125.7 — —.
3 3

A vizsgalt intervallumban z, x és y pozitiv, y negativ.
3
ry —zy = —3sin® tcost — 3cos® tsint + g(l — cos4t).
1 3 sindt\173|  21v3 -8 —2x
T = |- |—sin®t 3¢ (t— )] = :
|2 [ STE oSt g 4 e 64
8 7
—_—. 128.7 — t4. 129. —.
3V3 ' 6
3 -1 3 1
2lna. 131.2 . 4= 132.° <a—>.
2 Va 2 a

Ebben az esetben a szektor megegyezik az ugyanehhez a fiiggvényhez és in-
tervallumhoz tartoz6 gorbevonald trapézzal. Teriilete:

T = ;/01 <x1/3 (1—x1/3)2+ (1—1;1/3)3) dx vagy T = /01 (1—:61/3)3 dx;

t = /3 helyettesités utan: T — 20"
2
1/12. 135.° — 136. g L In16 — 4.

/4 3m 3
T:l/ dcos® p — cos® @) dp =~ + =
2 J, (4 cos” p — cos” p) dp 16+8

13.7




13. Hatarozott integral

138.

139.

140.

141.

142.

143.

144.

145

146.

147.

149.

150

151.

152.s

153.
156.

T -

/4 1)’ 5
/ (4 COS (P — > dp = —.
0 cos ¢ 2

T - 1/W/8tg22s0d<p l/ﬁ/gl_coswwdsol[tgz@ —QO]W/Sl—W
~1 - - -

N

0 cos? 2¢p 21 2 0 4 16
T %/()W(62¢_¢2> d@112(3627r—277'3—3).
T%/{)W(GQ‘P—e“") dgpi(e%—Ze”Jrl).

(42 1 )dgplgﬂ—él\/g.

cos?

~
I
[Nl
|
w\ﬂ\w\:ﬁ

/3 4d /2
Szimmetria miatt T — 2 - % </ ;0 +/ 42 dgo) — 43+ 87T
0 cos“yp Jn/3
L e ) . . . » T 5%
A két kor metszéspontjai a 2 = 4sin ¢ egyenletbdl: 1 = iz Py = 5
57/6 4
%/ (16sin? ¢ — 22) dp = -~ + 2V/3.
/6 3
1

. Az ivhossztsagot s-sel jelolve: s = / . 1+a2de =2+ arshl =

= V2 +In(1 +V2).

s=arshl+v2=1In(1+Vv2)+ V2.

® (1010 - 1) 148. 2 arsn + L

— —1). P ars = —.

27 2 2 p?

A [0, a] intervallumon x > 0 és z — Sa < 0. Igy a [0, @) intervallumhoz tartozo,

tengely alatti gorbes 3a\f bhol s — [ T %4, 2
x tengely alatti gorbeiven y = ebbdl s = T = —a.
s & v 3 0 2¢ax 3

.Két ilyen iv van a gérbén; az aldbbi szamitas mind a kettére érvényes. Implicit

2 2
fliggvénykeént differencialva: gsf% + gyf%y' =0, ebbdl

2 y 2 ‘ y\2/3 2/3
Yy = () . Maésrészt az eredeti egyenletbdl: (> = () — 1, tehat
x

T z
2/3 a 1/3 a 1 3 a 3
y/2 = (a) —1. s:/ (a) dr = %/ Tda: = %[ﬁ/ﬂ = —a.
x 0 \x 0 \/5 2 o 2
1
s — l—arcth3+arcth2 = 1—5 lnj
51+ a2 1 1 1
= —— +2arcth— = —— +1n3.
/ 1—22 p Trarcthy =gt
2
In+/3. 154.1n /3. 155.a(“2+)
Polarkoordinatasan: )
2ax
1 2 _ 2 2 _
(1) rtey et = g,

13.8



13. Hatarozott integral

157.

158.

160.

161.

162.
164.

165.

amibdl z = r cos ¢ helyettesitéssel és az igy kapott egyenlet megoldasaval:
2asin’ ¢

(2) r=

coS ¢

re ot =4a"— (1 + 3cos® p);
cos*

/ V2 +r2dp = 2@/ ik \/1+ 3cos? pdp. (Ezutobbi integral kiszamitasahoz

cos?
lasd a 12.213. feladatot). A hatarok polarkoordinatasan: Ha x = 0, akkor

5)
(1)-bol r = 0, és igy (2)-b6l ¢ = 0; ha z = 3% akkor (1)-bsl r = \/g ba, és

5 2 1
igy © = rcos p-b6l —a =/ =bacos p, cos p = ———. Ezeket felhasznalva
& 03 J; RV

1

s = —2v3a [— ctharsh(v/3 cos ) + arsh(v/3 cos @)}:rccos VavE =
1+3
2a (1-+v3n .
[t
s = arsh /3 + 23 = ln(\/§+ 2) +24/3.
5 1 9\3
5 159. (\/(4+9t1) —8).
1
3 (arshtl +t14/1 + t%) .
) 2
r = —sint, y= TcosZt,

2
1 1 —cos2t+ +cos? 2t 1—1cos2t
1:2+y2:sin2t+gcos22t: 1 7( 2 ) .

2 N 2
2m 1 1 sin 2127
— 1 _ S —
= \/5/0 (1 2C082t) dt \/§ [t 1 ]0 2.
8a. 163.2ar>.
z = —bacosttsint, Y = 5asin® t cost.

22 +9% = 25a% sin® t cos? t(cos® t-+-sin® ¢). Kiszamitjuk a (zart) gérbe hosszanak

. T . .
negyedét, vagyis a |0, E]—n integralunk, és azt négyszer vessziik.

/2
s=4- 5a/0 sintcosty/cosbt +sinbtdt. (1. 12.215.)
4-5a /2
§=— {arsh(\/g cos 2t) + V3 cos 2t1/1 + 3 cos? 2t} =
16v/3 0

oa 1
= Wi (arsh\/§+2\/§) = 5a (1 + ﬁlﬂ(er \/§)> :

/2
22+ g2 = cos®t(1 4 16sin’t). s = /0 cost\/1+ 16sin®tdt. Legyen

1 1
4gint = shu, akkor s = %/ V1 +sh®>uchudu = gln(4+ VIT) + 5\/?

13.9




13. Hatarozott integral

166./2 (e”/2 - 1) . 167.aln ;1, ahol y1 = y(t1).
168.5 — arsh 1 — In(1 + V/2). 169.s — 2arth \}g —1n(2 + V3).
170.2% 4 1 = zsh2 2t ch 2t; s — ; [(ch2t1)*? —1].
171.:1:2+y2:(1+%cht)2. slna+a2;1

V2

172. — {arch t% — arch t%}; az integralt helyettesitéssel szamithatjuk ki.
2
173.sh’t;.
27
174.0 =0, > 412 = a® s— /0 Va2 dp = a|p|d" = 2ar.

175.% <<,01\/1 + 2t arshgpl) .
2 2
Ver2 +1 + 12+ 1
176.a(\/§—(p1+1n@1 1 ) .
¥1

1++2
177.2a. 178.8V/3. 179.8.
2 dx sin x 1 T m
180.72 12 — — % Mivel - | ‘t ‘ C, (lasd a plt.
rE cosb Z e cosd 2C0S2l’+2n g2+4+ , (lasdap
/2 dp sin & o /4
12.193. feladatot), s = a/o o3 2 —a [cos,?f + ln‘tg <4 + 4)’ ; =
3
a (\/§+ Intg ;) — a(vV2 +1In(1 + V?2)).
181.p (V2 + In(1 + v2)). 182.v/2 + In(1 + v/2).
3
183.8asin 2L 184. 297
2 2
) h?
185. Atalakitasokkal 2+ r? — aQ%; t—th? helyettesitéssel
(1+ cho)? 2
s = a(2m — thm).
8
186.a(p; — 1), ahol 11 = r(p1). 187. ga‘
V1 2
188. V1 @ (et —1).
a
16
189. - 190.127.
3 2
191.7" . 192. (2 1 sh2). 193.7.
8 2 2
194.7(31n%3 — 61n3 + 4).
4a3 4a®
195.~. 196. 2" 197. %7
4 3 3

13.10



13. Hatarozott integral

1 16 1 3 327
198.1 — 2 / 1— 22dy — . 199.V — / 1= 223 g — 22T
V=27 0( x°)*dx T V=m _1< x ) T= 108

dab’m
200.

3
201%(\/%—1).

™
202. A kiszamitando felszint A-val jelolve A — 27?/0 sinz\/1 + cos? zdx.

A cosx = sh u helyettesitéssel

1 h2
/sinx\/1+C052:ﬂdJ:: 5 [qu > 2u] +C; gy
A=—m {arsh cosz + cosx\/1 + cos? :L‘] = (2\/§+ 2In(1 + \/5)) .
0

4
/4 1 V1 4 m/
203.A:27T/ tgx\/1+4de[W—arshcos2$1 =
0 cos* x COs* X 0

2 2

(V5 — V2 +1n i) (Az integral kiszamitasahoz lasd az 12.214. fe-
1+/5

ladatot.)

204.a’7(2 + sh 2).

3/9 1/3
205.y\/1 -+ y’2 = (a2/3 — 582/3) / GTBa (az ' legegyszertibben az eredeti egyenlet
x

mindkét oldalanak differencidlasaval szamithato ki). Legyen x = acos® w.
5 T2, 9 sin® u /2 6a’m
A =6ma / sin” ucosu du = 6a”mw =
Jo 5 5)

206. 4a>7.

2 2 _ 2
207.ym:b\/1— <sx) , ahol 52:a72.
a a
a 2
A= 2b-27r/ \1— <5:1;) dr. Legyen ' sinu.
4ab 3 ¢ 2ab y u2
2
A— C”T/ cos? udu — aw[qusinu\/l—sinzu =
g ul 3 uy

a
2ab 2
_ caom [arcsinw + er 1-— (m) — 2bm (a arcsin e + b) .
€ €
0

a a a

2
208. A = 27T/2(ch2—ch:c)\/1+sh2:cda::7rsh4—47r.
1
209.A:2/ 1—22)\/1 + (22)2 da.
m 71( 7)1+ (22)% dx

2x = shu helyettesitéssel A = 17T—6 (17 arsh 2 + 14\/3) .

210. 4a>r.

6a’m

211. A = 277/0§asin3t-3asintcostdt =

13.11



13. Hatarozott integral

212.

213.

214.

215.

21e6.

217.

218.

219.

220.

221.

222.

223.

224.

225.

226.

227.

27 64a2
A:27r/ a?(1 — cost)V/2 — 2cost dt = gﬂ.
0
yvz2 + 12 = 4v2a*(1 — cos t)*/ % sin t.
5 [T 3/2 128a?m
A =21 -4V2a -/0 (1 —cost)”“sintdt = F
/2 24/2 2
22 4y =28, A - 2\/§7r/0 e costdt = \/5_7T [GQt(sint + 2cos t)}g/ =
2v/2
\/5_7T (eﬁ — 2) .
1 1 1 4 2
My=—, My=-, T=- - = -.
T 147 Yy 57 47 Ts 57 ?Js 7
M. 5 M. 3, T=1n4 3 2,16 3 0,27
— — — In €T — f— — .
x 87 y ) ’ S n 4 ) 5 Ys S1n4 )
13 2 3In3 13
My = —, My =1n3 == = =1,65 =—=0,24
Z 31’ y no, 3’ Ts 9 y 09, Ys 54 )
2a3 a’r 4a
My — —, M. T-— = — -
X 3 ) Yy 07 9 , Ts 07 Ys 3
2ab? abm 4b
My =——, My = T=— =0 = —.
X 3 ) Yy 3 9 , Xs , Ys 3
243 a’m 4a
My = ?7 My 0, T= 77 rs =0, ys— 377_‘_
2ab? abm 4b
My =—— My=20 = — =0 = —.
X 3 y ’ 92 , Is , Ys 31
5 3 3.2 2 5a
sziaw, My = 3a’m*, T =3a°m, wxs=am, y(g:E.
(A T-re nézve 1. a 99. feladatot.)
8a’ 8a3 3a’nm 256a
T 705 Y108 32 0 U5 US55y
(A T-re nézve lasd a 103. feladatot.)
3 3 2
a a a°m 4a 4a
szg, Myzga T:T’ 955137, 95*3?-
3 2.3
6
My 2“3<w3 —6m), My = d(d-n), T - as - S(A-1),
a
Ys = ﬁ(w?’ —6m).
32a3 5a 32a
Mx - 3 s My - 50,37'(', T — 3@271', Irs — ?, Ys — 97
(A T-re nézve 1. a 120. feladatot.)
3 3 2 27
_ 0“7 3 o _ai 2 o a-e
M;,;B%(e +1), My = 10(6 +1), T="
_ a 3 _ a 3T
Tg = Foin (e + 1) , Ys — 5 <e + 1) .

(A T-re nézve 1. a 114. feladatot.)
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13. Hatarozott integral

217.
219.
221.
223.
225.
227.
229.
231.
233.

Téglalap-
modszer
1,232309;
36,6024;
44,5073;
1,08884;
0,94830;
0,91608;
5,40258;
0,69266;
0,83587;

Trapéz-
mobdszer
1,22613;
34,7768;
44,2467,
1,19949;
0,94579;
0,91573;
5,40257;
0,69412;
0,83521;

Parabola-
modszer
1,23530.
35,6757.
44,4089.
1,08943.
0,94802.
0,91597.
5,40258.
0,69315.
0,83565.

218.
220.
222.
224.
226.
228.
230.
232.

13.13

Téglalap-
mobdszer
3,22023;
10,64646;
0,84459;
2,57979;
0,98560;
17,3843;
1,22939;
1,46746;

Trapéz-
modszer
3,28326;
10,52355;
0,82999;
2,60902;
0,98517;
17,2277;
1,22905;
1,46746;

Parabola-
modszer
3,23961;
10,61165;
0,83682;
2,59083;
0,98546;
17,3222;
1,22927;
1,46746;



