[y

10.

11.

12.

13.

14.
16.

18.
19.

20.
22.

24.

25.

Bevezetés (megoldasok)

A szorzés elvégzésével adodik az allités.

0= (a+btc)® = a®+b3+c3+3a2b+3ab?+3a%c+3ac+3b%c+3bc? +6abe. Ebbl:
3abc = a3 + b3+ +3ab(a+b+c)+3ac(atbtc)+3belatbtc)=ad b4l
Ha x > 0, akkor x = = + 1, ami lehetetlen. Ha = < 0, akkor —x = x + 1, azaz

1
xr=—3.

r1 = —1;29 = 3. 7. x:%T“, keZ.
Nincs megoldas. 9. z=-3%+km, keZ
la| = a pontosan akkor, ha a > 0, ezért az % > 0 egyenl&tlenséget kell

megoldani. A megoldasok: x >0, =z < —1.
Az egyenlet atirhato a bal oldal 4talakitasival a kdvetkezGképpen:

(2% + 4z +9) + (22 — 3)| = |2 + 4z + 9| + |2z — 3|.
Tetszbleges a, b valos szamokra |a + b| = |a| + |b| akkor és csak akkor, ha a és
b egyenl§ elGjeltick. Mivel 22 +42 +9 = (z+2)2+5 > 0, ezért sziikségképpen
20 —3 >0, azaza:Z%.
la — b| = |a|] — |b| pontosan akkor, ha |a| > |b| és b elGjele megegyezik a
elsjelevel. Ezért: x* — 4 > 22 + 2, amib6l kapjuk, hogy : 22 — 2 > 1, azaz
|z > V3.

Az egyenletnek csak pozitiv x-ekre van értelme a valds szamok kérében. Az
x = 1 megoldasa az egyenletnek. Ha x # 1, akkor az egyenletbdl 21/z = z,
amibd&l z = 4 kdvetkezik.

—2 <z <L 15. 2 <3, z>6.
. . 1
Nincs megoldas. 17. = # —3.
3z — 7| < 1 pontosan akkor, ha —1 <3z —7 <1, azazha 2 <z < §.

Ha z < —6, akkor —x < —x — 6, ami lehetetlen. Ha —6 < x < 0, akkor
—r < x+6,azaz —3 < x. Ha 0 < x, akkor x < = + 6, ami minden ilyen
szamra igaz. Tehat minden x > —3 szdm megoldasa az egyenlGtlenségnek.

—6 <z <6. 21. $<z<1.
—1<z <3 23. —1<z<0.
2
2 21
voerd < 0;2% + 22 + 21 > 0, ezért (z — 4)(z + 1) < 0, ahonnan
(x —4)(x + 1)
—-1<z<4

2?2 +2x —3 >0, ha x < —3 vagy « > 1. Ekkor a feladatbeli egyenlStlenség
ekvivalens az 22+ 32 —10 < 0 egyenl6tlenséggel. Mivel az 22+ 32— 10 kifejezés
zérushelyei —5 és 2, ezért ez akkor igaz, ha —5 < x < 2. Ebben az esetben
tehat a megoldasok: —5 < x < -3, 1 < z < 2. Hasonl6 meggondolassal
kapjuk, hogy ha —3 < x < 1, akkor nincs megoldés.

1.1



1. Bevezetés

26.
28.
30.

31.
32.

33.

34.

35.

36.
37.

x<—\/5, z > /5. 27. 0§m<5_120‘/5, 5+120\/5<x§1.
3 <z <4 29. <0, 0<zx<5.

3—2z—22 >0 pontosan akkor, ha —3 < x < 1. Ha z < —2, akkor
az egyenlGtlenség jobb oldala nem pozitiv, tehat az egyenlGtlenség a —3 <
xr < —2 intervallumban teljesiil. Ha x > —2, akkor a jobb oldal pozitiv.
Mindkét oldalt négyzetre emelve kapjuk, hogy 222 + 6x + 1 < 0. Az utobbi

egyenltlenség megoldasai: ’:"%ﬁ <z < %ﬁ Az x > —2 feltételt fi-
gyelembe véve —2 < x < _?’%ﬁ Az eredményeket Gsszesitve, a megoldasok:
—3+V7

O§x<%.

Az egyenlitlenségrendszer ekvivalens a 2 < [22+3| < 3 egyenl6tlenségrendszerrel.
Ha » > —%, akkor 2 < 2x + 3 < 3, azaz —% <x <0 Hax< —%, akkor
2 < —27 —3 < 3, amib6l —5 >z > —3.

Ha a < 0, akkor% <x<%. Ha a = 0, akkor x < 0. Ha 0 < a < 1, akkor
r < % Ha a > 1, akkor nincs megoldas.

Ha x,y > 0, akkor y < =z, azaz az els6
stknegyedben az x tengely és az y = x egyen-
letii egyenes kozotti szogtartomany. Ha z <
0, y >0, akkor y < —x, azaz a masodik
stknegyedben az x tengely és az y = —x
egyenletii egyenes kozotti szogtartomany. A
harmadik és a negyedik siknegyed pontjaira
is megvizsgalva az egyenl6tlenséget, megoldasként
az abran lathato halmazt kapjuk.

Az alabbi bal oldali 4bran lathato a megoldas. Azy =x+2ésazy = —x—2
egyenlet egyenesek pontjai nem tartoznak a megoldashalmazhoz.

A jobb oldali &bran lathaté a megoldés.
A (0,1), (—1,0), (0,—1), (1,0) pontokat Gsszekots négyzet hatarvonala.
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38. Az els6 siknegyedben az y — x — 1, a méasodik siknegyedben az y — —x — 1, a
harmadik sitknegyedben az y = x + 1, a negyedik siknegyedben az y = —x +1
egyenletil egyenes.

39. Nem lehet x és y kiilonbo6z6 elGjeld, igy a halmazba a sik els§ és harmadik
negyedének pontjai és a koordinata-tengelyek pontjai tartoznak.

40. Az x-tengely és az y = x egyenletli egyenes kozotti 45%-0s szogtartomany
pontjai a hatarol6é egyenesekkel.

41. Az egyenl6tlenségeket y-ra megoldva: y >z —2, y <3z —8,azaz r — 2 <
y < 3z — 8. A bevonalazott szégtartomany belsé pontjainak koordinitai a
egyenlGtlenségrendszer megoldasai. (bal oldali abra)

42. y>3x—-2, y> %er%. Mivel 3x —2 > %er%, hax >2és3xr—2< %er%,
ha x < 2, ezért az egyenl6tlenségrendszer megoldasa: y > 3x — 2, ha = > 2;
y > 22+ 3, ha z < 2. (jobb oldali abra)
10

44. Az y = —4x + 2 egyenletii egyenesnek az
5 — 7 < y felsikba es¢ része.

45. J’T”<y<‘”%4,ha—2<x§3és:1:—1<y<“7”%4,haS§:1:<6,azazaz
Yy = “%“7, az y = xTH és az y = x — 1 egyenletii egyenesek altal meghatarozott

haromszog belsé pontjai adjak a megoldashalmazt.
46. y = %er%, ahol —2 < x < 5.
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47. Az y* — 4z < 0 egyenlStlenséget az y?> — 4x egyenletti parabola bels6 pont-

48.

49.

50.

51.

52.

53.

jainak koordinatai elégitik ki, az 22 + y? — 2z < 0 egyenlStlenséget pedig az
(r —1)2 + % < 1 kérlap pontjainak koordinatii. Az egyenldtlenségrendszer
megoldashalmazat a bal oldali &bra bevonalazott része mutatja (a szaggatott
vonal pontjai nem tartoznak a halmazhoz).

Az els6 egyenlStlenséget kielégité pontok halmaza az % + % = 1 ellipszis
belsé és hatarpontjainak halmaza. A masodik egyenlGtlenséget pedig az
% — % = 1 hiperbola hatar- és kiils6 pontjainak koordinatai elégitik ki.
Az egyenlGtlenségrendszer megoldasa a fenti jobb oldali Abran lathato.
1.megoldas: Az altalanossig megszoritasa nélkiil feltehets, hogy © > y > 0
vagy £ > 0 > yvagy 0 >z > y. Haz >y > 0, akkor |z|+|y| = z+y = |z+y|.
Ha x>0 >y, akkor |z| + |y| =z —y > -y =yl > |z +y|. Hao 0>z >y,
akkor |z| + |y| = —z —y = —(x +y) = |z + y|. Az egyenlSség akkor és csak
akkor teljesiil, ha = és y elGjele megegyezik.
2.megoldas: Felhasznaljuk, hogy nem negativ a és b szamokra a < b akkor
és csak akkor teljesiil, ha a®> < b%. Emeljiik négyzetre az egyenlGtlenség
mindkét oldalat. Azonos atalakitasok utan az xy < |z||ly| egyenlGtlenséget
kapjuk, amely nyilvanvaléan igaz. EbbGl az is leolvashato, hogy az egyenlGség
pontosan akkor teljesiil, ha = és y elGjele megegyezik.
Ha ab > 0, akkor a® + b? — 2|ab| = (a — b)? > 0. Ha ab < 0, akkor a® + b? —
2|ab| = (a + b)? > 0. Egyenldség akkor és csak akkor teljesiil, ha |a| = |b].
Az |zty| < |z|+]y| felhasznalasaval kapjuk, hogy |a| = |(a—b)+b| < |a—b|+]b|
és |b| = |(b—a)+a| < |b—a|+ |a| = |a—b|+ |a|, amelyekbdl: |a—b| > |a| —|b]
és la—b| = [b] — |al, azaz |a — b| > ||a| — [b]|.
Felhasznalva az el6z6 feladatot is:

1 1 1 1 2

o =] = lla| = (bl lal = [b] " |q|— 12 ]af

a + % > 2 pontosan akkor, ha a? + 1 > 2a, azaz ha (a — 1)2 > 0. Az utols6
egyenltlenségbdl 1athato, hogy az egyenlség csak az a = 1 esetben teljesiil.
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54.

55.
56.

57.

58.
59.
60.
61.

62.
63.

64.

65.

66.

67.

68.
69.
70.
73.
74.
7.

2
¥ +1+1 1
Az el6z6 feladat és az ——— = /22 + 1 + ——— Aatalakitas alapjan
Va2 +1 vz +1 PJ

adodik az allitas. Az egyenlGség csak az x — 0 esetben érvényes.

Az 53. feladat alapjan. Az egyenl&ség csak az x = +1 esetekben teljesiil.

A % < Vab és a Vab < ‘LTH) egyenlStlenségeket kiilon-kiilon vizsgélva,
mindkét oldal négyzetreemelésével adodik az allitas. Az egyenlGségek pontosan
akkor teljesiilnek, ha a = b.

Ha a = 0 vagy b = 0, akkor nyilvavaloan igaz az allitds. Legyen a > 0 és
b > 0. Az &ltalanossag megszoritasa nélkiil feltehets, hogy a > b. Ez azt

jelenti, hogy 0 < 7 < 1. Mivel a > 3, ezért 0 < (%)a < (%)B. Mivel

o< b < b (505 (00 < (10 0)) ()

amibdl b > 0 miatt adodik az allitds. Az egyenlGség akkor és csak akkor
teljesiil, ha a = 0 vagy b = 0.

A halmaz zart a mtiveletre nézve. A mivelet asszociativ, de nem kommutativ.
A halmaz zart a miiveletre nézve. A miivelet asszociativ és kommutativ.

A halmaz nem zart a miiveletre nézve.

A halmaz zart a mitiveletre nézve. A miivelet az egész szamok halmazan

kommutativ és asszociativ, ezért barmely részhalmazén is, igy a paros szamok
halmazan is az.

A halmaz zart a miiveletre nézve. A miivelet kommutativ és asszociativ.

A halmaz zart a miiveletre nézve. xoy = x+2y, yoxr =y+2x, (roy)oz=
(x+2y)oz=x+2y+2zésxo(yoz)==xo(y+22) =x+2y+22) =
x+2y+4z (z,y,z € R), ezért a miivelet nem kommutativ és nem asszociativ.
A halmaz zart a miveletre nézve. Ha ¢ # 0, akkor az a = b = 1 esetben,
ha pedig ¢ = 0, akkor az a,b € {0,1} esetekben a mivelet kommutativ és
asszociativ, minden més esetben nem kommutativ és nem asszociativ.

A halmaz zart a miiveletekre nézve. Mindkét miivelet asszociativ, kommu-
tativ és a szorzés az Osszeadésra nézve disztributiv. Az Osszeadas a szorzésra
nézve nem disztributiv.

A halmaz zart az 6sszeadésra, de nem zart a szorzasra nézve. Az Osszeadas
kommutativ és asszociativ.

A halmaz zart a miveletekre nézve. Mindkét miivelet asszociativ, kommu-
tativ és a o mivelet a * miiveletre nézve disztributiv. A % miivelet a o
miiveletre nézve nem disztributiv.

S 0k +1)=1+3+5+7+9+11=36.

(=3)3 + (=23 + (-1)3 + 0%+ 13 = —35.

—6. 71. 0 72. 14w

sin § + 251117r+35in377r +4sin 27 = —2

S 2k, 75. Yho(—1)F1. 76. Y (k2 —1).
SP o apak. 78. Y1 o apz" k. 79. 370 _o(—1)FadFE,
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80.
81.
84.
85.

86.
87.
88.

91.
94.

95.
96.

97.
98.

100.
102.

103.

104.
107.

Az 6sszeadas kommutativitasa és asszociativitdsa miatt igaz.
Tgaz. 82. Nem igaz. 83. Igaz.

4 (g axb)? = (Shraf) (Shoa8})) -

Tekintsiik az el6z6 feladatbeli masodfoka fliggvényt. Egy masodfoki fliggvény

akkor és csak akkor nagyobb vagy egyenlé 0-nal minden z-re, ha a megfelels
mésodfok egyenlet diszkrimindnsa nem pozitiv, amib&l mar adodik az egyenlGtlenség.
Ebbdél az is lathato, hogy a% + a% +eee a% > 0 esetben egyenlGség pontosan

akkor van, ha létezik olyan xg € R, hogy minden k-ra apzg + b — 0. Az
egyenldség akkor is igaz, ha a;y =ay = ... =a, = 0.

A Cauchy-Bunyakovszkij egyenl6tlenségbdl kévetkezik.

Alkalmazzuk a Cauchy-Bunyakovszkij egyenlGtlenséget.

—-3. 89. (n—m+1)c. 90. 1— *g—?.
—39. 92. a1 — ani1. 93. 1— L.
Felhasznalva a cosz — cosy = 2sin“7¥sin 5% azonossagot, ha Sy (z

) =
>Sh_1sinkz, akkor  Sp(x) - 2sing = Y4 (cos(k— D — cos(k + )a:)
cos £ — cos(n + 3)z = 2sin "3 1z - sin 2z, Ebbl, ha sin % #£ 0, akkor S, (z) =

.o n+l
S1n 5 acsm Z.T

. Ha sin § = 0, akkor Sy, (z) = 0.
sin 5

k1 2o]1 Okl = =1 Okk = M.
Y1 X ak = Yg—1nk = M
n2 2
D ko1 211 Okl g1 (nk: — (”H)) — (TQLH) n (72L+1) — 0.

910+ 2210 —1 - 209. 99. (n— Dn(n+ 1)(n+2)(n+3).
n (n+k+1)(n+k+2)...2n+1)
. 101. .

(2n +2)(2n + 3) mn—k+1)(n—k+2)...n
Ha k|m és k|(m + n), akkor van olyan r,t € Z, hogy m = rk és m + n = tk,

ezért n = (t — r)k. Mivel t — r € Z, igy k|n. Hasonloan lathato be az allitas
megforditasa is.

n = 1 esetben igaz az allitas. Tegyiik fel, hogy az n pozitiv egész szamra igaz
az allitas, azaz 1 +2+ -+ +n — w Ebbdl bizonyitjuk, hogy (n + 1)-re
is igaz, azaz 1 +n+---+(n+1) = 7(”’“)2("”):

n(n+ 1) (n+1)(n+2)
2 2 '
Ez azt jelenti, hogy minden n pozitiv egész szamra igaz az allitas, azaz ng = 1.

14+2+--+n+(n+l)= +(n+1)=

Az allitas az n? +2n +1 = (n+ 1)2 azonossag alapjan igazolhato, ng = 1.

n = 1-re igaz az allitds. Tegyiik fel, hogy valamely n-re igaz az allitas. Ekkor
(n+ 1)-re
12 . 22 + 32 et (_1)n—1n2 + (—1)”(71 + 1)2
1?0+ 1) nn+1)

= (=1 (=DM 1)? = (="

2 2
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n 2—7’L7’L n n
AL RS ) LIRS R CRE. )

115.n = 1 esetben a két oldal egyenls, n = 2 esetben érvényes az egyenl&tlenség:

% < \% pontosan akkor, ha 3v/7 < 8, azaz ha 63 < 64, ami igaz. Tegyiik

fel, hogy n-re érvényes az egyenlStlenség. Ekkor beszorozva az egyenlStlenség
mindkét oldalat 2”“ -vel, kapjuk hogy

13 2n—12n+1 1 2n+1
247 2n 2n+2 V3n+12n+2’
Az \/z,m =) %ZE < \/31 1 egyenlGtlenség mindkét oldal négyzetreemelésével

igazolhato, ez pedig bizonyitja az &allitas helyességét (n + 1)-re.
116.n = 2-re igaz az allitds. Tegyiik fel, hogy valamely n-re igaz. Ekkor:

1 1 1 1 1
n+2+n+3Jr Jr%Jr271+1+2n+2:
( L + ! + L +'~-+1)+ ! + 1 — L >
n+1 n+2 n+3 2n 2n+1 2n+2 n+1
13 1 1 13 1 1 13

— — = — — >
24+2n+1+2n+2 n+1 24+2n+1 2n+2 24
117.n = 2-re igaz az allitas: V2 <1+ % < 2v/2, mivel 2 < /2 + 1 < 4. Tegyiik
feil, hogy1 n-re igaz az aliltas. Ekkor: vn+1 < +/n+ Tt < 1+ 7 4o
vn T Vvn+1 <2v/n+ Vn+1 <2Vn+ 1L
118.n = 2-re igaz az allitas. Tegylik fel, hogy n-re is igaz. Akkor (n + 1)-re

ntlon Ly 1oy L o
2 2 " onon ontl 1
L SR SR P S
2 3 on —1 20 2041 2ntl — 1
1
A T T B TR T T
11 1 1
n+2—n+2—n+---+2—n:n+2”2—n:n+1.

119.n9 = 4. A 3" > 2"+ 7n indukcios feltevés alapjan: 3" = 3.3" > 3(2" 4 7n).
Ebbsla3-2" +3.-Tn =2+ 12" + 2+ 1)Tn =2""1 -+ 2"+ 2.7n >
2t 7 7 =271 L 7(n + 1) alapjan adodik az allitas.

120. Teljes indukciéval, felhasznélva, hogy

(2n+2)!  (2n)!'2(2n +1) nely  n
(D0 () m 1 <A

azt kapjuk, hogy n > 1 esetén az allitas igaz.
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121.

122.

123.

124.

125.

n — l-re igaz az allitds. Tegylik fel, hogy az allitas igaz n-re. Akkor ebbdl
(n+ 1)-re:

\/2+\/2+\/2+---+\/§\/2+2c05 7T \/2+2cos2 U

2n+1 - 2n+2 -

m
\/2+2(20052 i 1) = 2cos Tk

10" t+2_ 1)—1 n+l_q, n+l__ L, . . -y .
0 92(;”) 0 _ 10 o210y 10 =1 segitsegével teljes indukcioval bi-

zonyithato az allitas, felhasznalva, hogy wngé = 33...3, ahol a jobb oldalon
n + 1 darab 3-as szerepel. (Ez szintén bizonyithato teljes indukcioval.)

Az egyenesek szaméara vonatkozo teljes indukcidval bizonyitunk. n = 1 eset-

ben az allitas nyilvanvaloan igaz. Tekintsiink egy n+1 egyenessel szarmaztatott
térképet. Hagyjuk el az egyik egyenest. A maradék n egyenessel szdrmaztatott

térkép az indukcits feltevés szerint szinezhets két szinnel. Huzzuk vissza az

(n + 1)-edik egyenest, majd ennek egyik oldalan valtoztassuk meg minden

rész szinét a masikra. Igy nyilvan jo szinezést kapunk.

Tekintsiik az egyenes utakat tartalmazo térképet, és az utakkal felszabdalt
tartomanyt szinezziik két szinnel, példaul fehérrel és feketével, az el6z6 feladat
szerint. Fzek utdn minden utkeresztezGdést gy épitsiink meg, hogy ha az
dton haladva jobb kézre fehér tartomany esik, akkor az utkeresztez&désbe
érve ez az ut essen felillre (lasd a feladat mellett koz6lt abrat). Koénnyen
lathato, hogy akkor minden tutkeresztezédésben egyértelmien definiadlva van
az, hogy melyik Gt megy feliil és melyik alul, valamint az, hogy minden tton
felvaltva vannak alul- ill. feliiljarok.

Az egyenl6tlenség teljes indukcioval egyszertien megmutathaté. n = 1-re
nyilvanvaloan igaz az allitas. Tegyiik fel, hogy ha 1 < k < n, akkor |a; +
ag + - +ag] < lar| + |ag| + -+ |agl; ezért lag + ag + -+ ap + aps1| <
a1+ G+ + G| + lans1] < aa] + |az| + -+ [an| + |ans1]. Az egyenldséget
n = 2 esetben a 49. feladatban mar megvizsgaltuk. A bizonyitas szintén
teljes indukcioval fejezhets be. Tegyiik fel, hogy minden 2 < k < n esetben
lar +ag+---+ag| = |ar|+ |ag|+- - -+ |ax| akkor és csak akkor, ha a1, as, ..., a;
egyenld elgjeliiek. Ebbdl kovetkezik, hogy |a1 + ag + -+ -+ ap + ant1| = a1 +
ag + - -+ ap|+|ans1| akkor és csak akkor, ha ay +ag+- - -+ ay és ap+1 egyenls
elGjeltiek, tovabba |a; +ag +- - -+ an|+ |ant1| = |a1]|+az|+- -+ |an| +|an+1],
akkor és csak akkor, ha aj,as,...,a, egyenls elgjeltiek. Ebben az esetben
viszont elGjeliik egyenlS a1 + ag + - - - + a, elGjelével, azaz a, 1 elGjelével.
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126.

127

129.
130.

131

132.

133.
134.

135.
136.

Az allitast teljes indukciéval bizonyitjuk. Az n — 2 esetre a 49. feladat
szerint igaz az allitas. Tegyiik fel, hogy az llitas igaz valamely n-re, és legyen
1,09, ..., %Tn, Tnr1 € RT valos szamokra z1279 ... 2pTpi1 — 1. Ha 21 = 29 =
.. = &y = xpy1(= 1), akkor az allitas nyllvanvalo Ha x1,29,... 20, Tpi1
kozott talalhatok kiilonbozé szamok, akkor van kozottiik 1-nél kisebb és 1-
nél nagyobb. Az altaldnossidg megszoritasa nélkiil feltehets, hogy =1 < 1 és
Tpe1 > 1. Igy az indukcios feltevést is felhasznalva: 1+ a9+ -+ Tp+Tpi1 =
(T1Tp 1+ @2+ )+ Tl — X1Tp1 H XL =N Tppl — T1Tp g1+ X =
n+l+zp —x1zp 1 —1=n+1+ (1 — D1 —21) >n+1.

. Az el6z6 feladat alapjan adodik az allitas.
128.

Legyen /x1x3... %, = a, akkor 1 = 7172 Io_ A 126. feladat szerint
T2 .. In > amib6l mar megkapjuk az allitast.

Az el6z6 feladat alapjan.

Az 1.128 feladat alapjan.

.n — l-re igaz az 4llitas. Tegyiik fel, hogy valamely n-re 8|5 +2-37~1 + 1,

Ekkor (n +1)-re: 5771 +2.37 +1=5.5"+6-3""1 +1=5"+2.37"1 1 1+
4(5™ +3771), Mivel 5" + 3"~1 paros szam, ezért 8]4(5" + 3" 1). Az indukcios
feltevést is felhasznalva adodik az Allitas.

Hasznaljuk az (n +1)(2(n+1)2 =3(n+1) +1) = (n+ 1)(2n? + n) = n(2n? —
3n + 1) + 6n? atalakitast.

117241220 D)=1 17117 114412201 — 11(117 11220 1) 113312201
n = 2 esetben az allitds nyilvanvaloan igaz. Tegyiik fel, hogy minden 2 <
kE < n esetén igaz az alliths. Ha n + 1 primszam, akkor (n + 1)-re is igaz
az allitds. Ha n + 1 Osszetett szam, akkor van olyan p < n primszam, hogy
pj=n+1 (j€NT j>1). Az indukcios feltevést alkalmazzuk a bizonyitas
befejezéséhez.

Nem ellendriztiik, hogy van-e olyan ng érték, amelyre az allitas igaz.

A tulajdonsag oroklédésének bizonyitasa korrekt minden n > 2 egészre, de
éppen n = 2 esetén, azaz 2-r6l 3-ra nem igaz. Elhagyva ugyanis barmely 2
pont valamelyikét, és a maradék ponthoz hozzavéve egy tovabbi pontot, ez
a 2 pont is meghataroz egy egyenest, vagyis ez esetben nem jutunk ellent-
mondasra.
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