Dirichlet-Voronoi cellik S? x R és H? x R geometridkban

(Diplomamunka kivonat)

Az n-dimenziés (n > 2) euklideszi, hiperbolikus és szférikus geometridk, amelyeket
alland¢ gorbiiletli geometridknak is neveziink, még ma is igen intenziven vizsgélt, kutatott
teriiletei a matematikanak és szimos mas tudomanyag felhaszndlja az itt elért eredménye-
ket. Itt is sok nyitott kérdéssel taldlkozhatunk, viszont a tobbi 5 Thurston geometridban
néha még az alapfogalmak pontos megfogalmazasa sem tortént meg.

Ebben a dolgozatban két hasonlé szerkezetli Thurston-féle térrel foglalkozunk, el6-
szor az S? x R geometriat vizsgdljuk majd az itt levezetett eredményeket alkalmazzuk az
analdgiat felhaszndlva a H? x R terre is. Mindkét geometria direkt szorzatként 4llithato
eld, az elobbit a gombfeliilet és a valds szamegyenes, utdbbit a hiperbolikus sik €s a valds
szamegyenes direkt szorzataként adhatjuk meg.

A diplomamunka a BSc szakdolgozatom folytatdsanak tekinthet6. A dolgozat elsd
részében bevezetjiik a projektiv modellt, megismerjiik alapfogalmait és szamolasi techni-
kait, majd a két geometria projektiv bedgyazasat irjuk le. A leirds két dimenzidban szem-
Iéletesebb, ezért a projektiv sik modelljét részletesebben targyaljuk, majd ezt terjesztjiik
ki hdrom dimenzidra.

A kovetkezd fejezetben az S2x R geometria geodetikusainak szdmitdsdval bevezetjik
a tdvolsdg fogalmat, alap allitdsokat, megfigyeléseket tesziink az S? x R-tdvolsdggal kap-
csolatban. Ezeket felhasznélva definidljuk a geodetikus gombot és ekvidisztins feliiletet,
amely az euklideszi szakaszfelezd merdleges sik fogalmdnak altaldnositdsa €s fontossdgat
a Dirichlet-Voronoi celldk SR térben torténd bevezetésénél lathatjuk, ezért a részletesen
targyaljuk a hozza kapcsolédd szamitdsainkat. Hasonlé gondolatmenetet alkalmazunk a
H? x R tér vizsgalatdnal is.

Az utols6 fejezetben egy rovid dttekintést adunk a S? x R tér kristdlycsoportjairdl,
egy tércsoport-osztadlyon bemutatjuk a struktirét, amelyet elemezniink kell, definidljuk az
elsd korona fogalmat, allitast fogalmazunk meg a Dirichlet-Voronoi cellét alkoté relevans
pontokrdl, illetve az eltoldsi paraméter fiiggvényében tirgyaljuk a celladk kombinatorikus
felépitését.
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