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To6bb, mint 50 évvel ezelétt John Horton Conway, brit matematikus Skociaban t6l-
totte a szabadsdgat. Eszrevett egy horgdszt, aki a zsindrjira a tangled- dsszegabalyodott-
sz0 helyett a thrackled- jelentés nélkiili- sz6t hasznélta. Innen kapta a nevét az alabbi
probléma: Vegyilink egy egyszeri G grafot, annak egy olyan lerajzolasat a sikba, hogy
barmely két élnek pontosan egy kozos pontja van: vagy van egy koézos végpontjuk, vagy
valédi metszéssel pontosan egyszer metszik egymast és nincs kozos végpontjuk. Conway
megsejtette, hogy egy grafban, amely lerajzolhat6 ilyen médon, az élek szdma nem halad-
hatja meg a csticsok szamat. Conway elOszor egy tiveg sort ajanlott annak, aki megoldja
a problémat. Azéta a jutalom 1000 dollarra emelkedett, viszont a probléma megoldatlan
barmely két élnek paratlan sok kozos pontja van. Az elsé linearis korlatot az élszamra
Lovéasz, Pach és Szegedy allitotta fel 1997-ben. Thrackle esetén ez 2n — 3, altalanositott
thrackle esetén 3n — 4. Mutattak egy relativ kicsi részgrafot is, amelyet egy thrackle nem
tartalmazhat. Az eredményt elészor Cairns és Nikolayevsky javitotta meg a %(n - 1),
illetve 2n — 2 fels6 korlatokkal. Az altalanositott thrackle-re vonatkozé korlat éles. Na-
gyon érdekes eredmény, amelyet Fulek és Pach ért el 2011-ben. Adtak egy véges idejli
algoritmust, ami vagy tovabb javitja a felso korlatot, vagy megcéfolja a sejtést. Ehhez né-
hany graf sikbarajzolhatosagat teszteli. Azonban ez nagy grafokra nehéz, ezért a legjobb
korlat, amit adtak %n < 1.428n. A dolgozat irasa kézben Yian Xu 1.4n-re javitotta a
korlatot. Jelenleg ez a legjobb ismert. Pach és Sterling igazolta a sejtést abban az eset-
ben, ha a graf z-monoton, ami azt jelenti, hogy barmely élnek legfeljebb egy kozos pontja
van barmely fligglleges egyenessel. A kovetkez6 érdekes specialis esetrdl csak emlitést
tesziink a dolgozatban. Kiterjesztheto a kozos pont fogalma tgy, hogy haromféleképpen
lehessen kozos pontja két élnek: kézos cstcs, metszéspont, vagy érintési pont. Ebben az
esetben Pach, Radoic¢i¢ és Téth az n + les korlatot adtak z-monoton grafokra. Egyéb-
ként a L%”J < |E(G)| < cn - log*?n felsé korlatot igazoltak. Altaldban felteszik, hogy egy
pontban legfeljebb két él talalkozik. Viszont egy thrackle elfajult thrackle, ha tetszole-
ges szamu él talalkozhat két pontban. Ruiz-Vargas azzal az esettel foglalkozott, amikor

haromféleképpen talalkozhatnak az élek és a graf elfajult thrackle.



