Minimalisan 1-szivés grafok minimalis fokszamai
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A dolgozatban szivos grafokkal foglalkozunk. Egy G graf t-szivds, ha tetszéleges S el-
vagd ponthalmaz esetén S-t elhagyva a graf legfeljebb |S|/t részre esik szét, ahol ¢ pozitiv
valés szam. A definiciébodl konnyen lathatéan kévetkezik, hogy egy t-szivés graf mindig
2t-szeresen Osszefliggd, viszont ez forditva nem feltétleniil igaz. Lathatd, hogy minél tobb
éle van egy grafnak, annal nagyobb lesz az Osszefiiggdségi és szivissagi szamuk is, ezért
érdemes vizsgalni, mit lehet tudni azon grafokrél, amibdl barmely élet elhagyva csokken
az Osszefiigglségi illetve szivissagi szamuk, azaz minimalisan k-Gsszefiiggbek illetve mini-
maélisan t-szivosak. Mader belatta, hogy egy minimélisan k-szorosan Osszefiiggé grafnak
van k-adfokd cstucsa. Ennek analdgidjaként Kriesell megfogalmazta a kovetkezo sejtést:
minden minimalisan 1-szivds graf tartalmaz masodfokd pontot.

A dolgozatban el6szor dttekintiink néhany szivéssaggal kapcsolatos ismert tételt, majd
konstrualunk tetszélegesen nagy nemtrividlis minimalisan 1-szivos grafokat. Kriesell sej-
tésérol eddig nem ismert semmilyen eredmény, még olyan sem, amiben valamely gyengébb
fels6 korlatot adnanak a minimalis fokszdmra. Belatjuk, hogy minden minimalisan 1-szivés
grafnak van legfeljebb (n/3 + 3)-adfoku csicsa. Végiil néhény érdekes sszefiiggést vizs-
galunk a K 3-mentes grafok szivossdgardl, és bebizonyitjuk, hogy a minimdlisan 1-szivés
K1 3-mentes gréfok kizdrélag a korok, igy Kriesell sejtése ebben az esetben nyilvdnvaléan
fennall.

Végiil attekintiink néhany eredményt, amelyek segithetnek a tételiinkben bizonyitott
fokszamkorlat javitdsdban. A bizonyitds soran hasznaltuk a Dirac-tételt, ezért megvizsgél-
juk a Dirac- és az Ore-tétel egy-egy lehetséges altalanositdsat [1,2]. Mivel a minimdlisan
1-szivos karommentes grafokat sikeriilt karakterizalnunk, ezért foglalkozunk még tovabbi
tiltott részgrafok és a szivossag kapcsolatéval [3].
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